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បថក្រងៀនថោយថលាកក្រគូ ម ៉ុន ស៉ុខា  ទំព័រទី1 

មេម ៀនទ៣ី អមេ ភាពនងិក្រាបននអនុគេន ៍
មេចក្តមី្តើេ 
ដ ើម្បីប៉ាន់ស្មាន ឬយកគំរូតាមសមីការណាមួយ ដៅដ្រើ្បស់កនុងវិទ្្ាស្មស្តសរ រដចេកវិជ្ជា វិសវកមម សិល្បៈ និងដស ឋកិចេ 
ដយើង្រូវយល់ឱ្យបនស ីជដ្ៅពីការសិក្ាអន គមន៍  ជ្ជឧទាហរណ៍កនុងការថរវីដ អូ ដ ើម្បីកកលមអ 
គ ណភាពរូរភាព សូរស័ពទ និងសំដេងច្ាស់លអ ចំបច់ណាស់គឺដយើង្រូវយល់ពីការសិក្ាអន គមន៍សនិទាន។ 
 នយិេន័យអនុគេន ៍

        
អន គមន៍ជ្ជទំ្នាក់ទំ្នងដទ្វធារ ក លអដថរឯករាជ្យមួយផ្ដល់រូរភាពករមួយគរ់ដៅកនុងក នកំណរ់ររស់វា។   

១- អនុគេនព៍ហុធា y = f(x) សិ 

ក្. អនុគេនដ៍មឺក្រក្ទបី ី
 ➢ ្រដេទ្អន គមន៍ពហ ធា ឺដ្កទី្៣ មានរម្មៃររមាដ ៀរពីរ ដហើយដគដ ោះ្ស្មយតាមជំហាន ៖ 

- ជំហានទី្១ : ក នកំណរ់ 
- ជំហានទី្២ : ទិ្សដៅអដថរភាព 

    គណនាដ រីដវនិងសិក្ាសញ្ញាររស់វារួច រកររមាដ ៀរ។ 
- ជំហានទី្៣ : លីមីរ្រង់ច ងក នកំណរ់ 
- ជំហានទី្៤ : គូសតារាងអដថរភាព 
- ជំហានទី្៥ : ភាពដប៉ាងផ្រ និងចំណុចរររ់ 
- ជំហានទី្៦ : សង់្ការ 

• រកចំណុច្រសពវរវាង្ការនិងអ័ក្ស 
• រកនិងសង់រនាារ់រ ោះ្រង់ចំណុចរររ់ 
• រកផ្េិរឆៃុោះ 
• សំណង់្ការតាងអន គមន៍។ 

* ដ ើម្បីសង់្ការដោយបន្រឹម្រូវដគ្រូវ៖ 
- ដៅចំណុច្រសពវរវាង្ការនិងអ័ក្ស 
- ដៅចំណុចអរ្បររមា និងអរិររមា 
- សង់រនាារ់រ ោះនិង្ការ្រង់ចំណុចរររ់។ 

* រដរៀររង្ហាញផ្េិរឆៃុោះ តាមរូរមនដរំកលងអក្ស័ ( )o oI x y ជ្ជផ្េិរឆៃុោះម្នក្្សដកាង 
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 តាមរូបមន្ដបំលែងអក័្ស 
o

o

x x x

y y y

= +


= +
 រួចទាញរក yជ្ជអន គមន៍ម្ន x ដហើយរង្ហាញថាអន គមន៍ yជ្ជអន គមន៍ដសស។ 

* ្ការC ររស់អន គមន៍ ឺដ្កទី្3  3 2y ax bx cx d= + + +  មានចំណុចរររ់ជ្ជផ្េិរឆៃុោះ។ 
 
១.១-ទេិមៅអមេ ភាពននអនុគេន ៍
     ជាទូមៅ    
  f  ជ្ជអន គមន៍ដកើនដៅដលើចដនាលោះ ( ),a b ល ោះ្តាករ ( )' 0f x  ្គរ់ ( ),x a b ។ 

 f   ជ្ជអន គមនច៍ ោះដៅដលើចដនាលោះ ( ),a b ល ោះ្តាករ ( )' 0f x  ្គរ់ ( ),x a b ។ 
 f  ជ្ជអន គមន៍ដថរដៅដលើចដនាលោះ ( ),a b ល ោះ្តាករ ( )' 0f x = ្គរ់ ( ),x a b ។ 

 

  

១.២-អតិប មាម ៀបនងិអបបប មាម ៀបននអនុគេន ៍
ជាទូមៅ   
  f  មានអរិររមាដ ៀរ្រង់ ox  
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               ( ( )f x ររូរសញ្ញាពី ( )+ ដៅ ( )− ) 
      f មានអរ្បររមាដ ៀរ្រង់ ox  
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                  ( ( )f x ររូរសញ្ញាពី ( )+ ដៅ ( )− ) 
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 ការរង្ហាញអររិរមាដ ៀរនងិអរ្បររមាដ ៀរតាមដ រីដវទ្ី២ 
ដរើអន គមន៍ ( )y f x= មានដ រីដវពីរ ងដលើចដនាលោះមួយក លមាន ox ដនាោះ 

- f មានអរិររមាដ ៀរ្រង់ ox កាលណា
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- f មានអរ្បររមាដ ៀរ្រង់ ox កាលណា
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១.៣-ចណុំច បត់ននខ្សែមាង 
* ចំន ច ( ),o oI x y  ជ្ជចនំ ចរររ់ក្្សដកាង តាងអន គមន៍ f កាលណាក្្សដកាងដប៉ាង(ឬផ្រ) ដៅដលើ , oa x   ដហើយ
ផ្រ(ឬដប៉ាង)ដលើ ,ox b ។ 

* រដរៀររកចំន ចរររ់ក្្សដកាង តាងអន គមន៍ :f  

ជំហានទ្ី១ : រក ''f ( )x  
ជំហានទ្ី២ : ដ ោះ្ស្មយសមីការ ( )'' 0f x =  
ជំហានទ្ី៣ : សិក្ាសញ្ញាម្ន ( )''f x  

     - ដរើ ( )''f x  ូរសញ្ញាដៅសងខាង ox ដនាោះក្្សដកាងមានចណំុចរររ់ ( ),o oI x y ។ 
     - ដរើ ( )''f x មិនរដូរសញ្ញា ដនាោះក្ស្ដកាងគ្មានចំណចុរររ់ដទ្។ 
 

លហំាតអ់នវុតតន ៍
1. សិក្ាទ្ិសដៅអដថរភាព រកអរិររមានិងអរ្បររមា ដហើយសង់តារាងអដថរភាពម្នអន គមន ៍
នីមួយៗ ចូខាងដ្កាមៈ 
ក. 3 23 4y x x= − + +     ្. ( ) ( )

2
3y f x x x= = −  

គ. ( ) ( )
22 1y f x x x= = − −  

2. ដគឱ្យអន គមន៍មួយកណំរ់ដ យ ( ) 3 23 3 2f x x ax bx= + + + មានអរិររមាដ ៀរ្រង់ 1x =  និងមានអរ្បររមាដ ៀរ

 ្រង់ 2x = ។ 

ក. រករម្មៃម្នចំននួពិរa និងb។ 
្. រកផ្ល ករវាងរម្មៃអរិររមានិងអរ្បររមាដ ៀរម្ន f ។ 

3. ដគឱ្យអន គមន៍មួយកណំរ់ដ យ 2y x ax b= + +  កណំរ់ដមគ ណa និងb  ដ ើម្បីដោយ yមានរម្មៃអរ្បររមា 

ដ ៀរដសមើ3 ្រង់ 1x = ។ 
4. រករម្មៃររមាដ ៀរររស់អន គមន៍ ( ) 3 3 2f x x x= − + ។ 

5. ក. កំណរ់រម្មៃa  ដ ើម្បីដោយអន គមន៍ ( ) 3 , ,f x x ax b a b= + +  មានររមាពីរ។ 
 ្. សំណួរ ូចគ្មាចំដ ោះអន គមន៍ ( ) 3 2 , ,f x x ax b a b= + +  ។ 

6. កំណរ់រកអន គមន៍ ( ) 2f x ax bx c= + +  ដ យ ងឹថាក្្សដកាង ( )C  តាងអន គមនក៍ារ់តាមចណំុច ( )2 , 1A  ដហើយ
មានរនាារ់រ ោះនឹងក្ស្ដកាង្រង់ចំណចុ ( )1 , 3B − − ្សរអក្ស័ ( )'x ox ។  
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ស. អនុគេនប៍ ីាម  
* Cជ្ជ្ការម្ន 4 2y ax bx c= + + , 0a   

- ដរើ 0ab  ឬ 0b = ដនាោះCគ្មានចំណុចរររ់ 
- ដរើ 0ab  ដនាោះ្ការCមានចំណុចរររ់ពីរ។ 

លហំាតអ់នវុតតន ៍

1. សិក្ាអដថរភាពនិងសង់្ការតាងអន គមន៍ខាង 3 21
2 3 1

3
y x x x= − + + ។ 

2. អន គមន៍ f កំណរ់ដ យ ( ) 3 3 2f x x x= − +  ដហើយមាន្ការC ។ 
ក. រង្ហាញថាចំណុច ( )0 , 2I  ជ្ជចំណុចរររ់និងជ្ជផ្េិរឆៃុោះម្នC ។ 
្. រកសមីការរនាារ់រ ោះនឹង្ការC ្រង់ចំណុចរររ់ I ។ 
គ. សង់តារាងអដថរភាពម្ន f និង្ការC កនុងរ្ម យអររូណមា៉ាល់។ 

3. អន គមន៍ 3 5y x mx= + +  កំណរ់នល  ដហើយmជ្ជប៉ារា៉ាកម ្រ។ 
ក. រករម្មៃm  ដ ើម្បីដោយអន គមន៍មានអរិររមាដ ៀរនិងអរ្បររមាដ ៀរ។ 
្. សិក្ាអដថរភាពនិងសង់្ការម្នអន គមន៍ចំដ ោះ 3m = − ។ 

4. អន គមន៍ f កំណរ់ដលើ ដ យ ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  
ក. រករម្មៃម្នដល្ដមគ ណ , ,a b c និង d  ដ យ ឹងថាអន គមន៍មានអរិររមាដ ៀរ 4y = ្រង់ 1x =  ដហើយ
្ការរ ោះនឹងអ័ក្សោរ់ស ីស្រង់ 3x =  ។ 
្. សិក្ាអដថរភាពនិងសង់្ការតាង ( ) 3 26 9f x x x x= − +  ។ 

5. អន គមន៍ ( ) ( )3 1 1af x x a x= − − −  មាន្ការ aC ដៅតាមរម្មៃប៉ារា៉ាកម ្រa នីមួយៗ ។ 
ក. រករម្មៃ a  ដ ើម្បីដោយ្ការ aC រ ោះនឹងអ័ក្សោរ់ស ីស ។ 
្. សិក្ាអដថរភាពនិងសង់្ការតាងអន គមន៍ ។ 

6. អន គមន៍ 3y x x= − មាន្ការC ។ 
ក. រង្ហាញថា ( )1 , 0A − ជ្ជចំណុច្រសពវមួយរវាង្ការC និងរនាារ់ Lមានសមីការ ( )1y a x= +  
្. រកសមីការរនាារ់រ ោះនឹង្ការC ្រង់ចំណុច A  
គ. រករម្មៃ a  ដ ើម្បីដោយ Lការ់្ការC ្រង់ពីរចំណុចដផ្្សងគ្មា 1M និង 2M ដ្ៅពីចំណុច A  ។ 
រកសំណុំចំណុចកណាាល I ម្នអងករ់ 1 2M M  ។ 

7. សិក្ាអដថរភាពនិងសង់្ការម្នអន គមន៍ខាងដ្កាម 
ក. 2 42y x x= − ឬ 4 22y x x= − +    ្. 4 26 5y x x= − +  

8. ដគដោយអន គមន៍ 4 2 3y x mx= − +  ក លmជ្ជប៉ារា៉ាកម ្រ ។  
ក. រករម្មៃm  ដ ើម្បីដោយ្ការម្នអន គមន៍ដនោះមានចំណុចរររ់ពីរ ។ 
្. រករម្មៃm  ដ ើម្បីដោយ្ការម្នអន គមន៍គ្មានចំណុចរររ់ ។ 
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២. េញ្ញា ណអនុគេនេ៍នទិាន 
    ជាទូទៅ 

អន គមន៍សនិទានជ្ជអន គមន៍ក លមានរាង : 
        ( )

( )
( )

P x
f x

Q x
=  ឬ ( )

( )

P x
y

Q x
=   ក ល ( ) , ( )P x Q x  ជ្ជអន គមន៍ពហ ធា និង ( ) 0Q x  ។ 

  
* Cជ្ជ្ការររស់អន គមន៍សនិទាន ( )y f x=  ្ការCោចមានោស ីមរូរឈរផ្ង និងដ កផ្ង។ 
 

    ទ ើម្បីសិក្សាអនុគម្ន៍ ( )
( )

( )

P x
f x

Q x
= ដ ល ( ) , ( )P x Q x  ជាអនុគម្ន៍ពហុធាទ ើងត្រូវ៖ 

 ➢ រកក នកំណរ់   :  អន គមន៍មានន័យល ោះ្តាករ ( ) 0Q x    
 ➢  រកលីមីរច ងក នកំណរ់  :   គណនា lim ( )

x
f x

→−
 , lim ( )

x
f x

→+
… 

 ➢ រកសមីការោស ីមរូរ :   ដរើ lim ( ) c
x

f x
→

= ដនាោះសមីការ y c=  ជ្ជសមីការោស ីមរូរដ ក 
        ដរើ lim ( )

x a
f x

→
=  ដនាោះសមីការ x a=  ជ្ជសមីការោស ីមរូរឈរ 

           ដរើ lim[ ( ) ( )] 0
x

f x ax b
→

− + = ដនាោះ y ax b= +  ជ្ជសមីការោស ីមរូរដ្ទ្រ 

 ➢  គណនាដ រីដវ ( )f x  :  ដ្រើរូរមនរ 
2

u u v v u

v v

  − 
= 

 
    

                                                  រួចរកឫសម្នសមីការ ( ) 0f x = (ដរើមានឫស)( ក់ភាគយកឱ្យដសមើ 0 ) 
 ➢  សិក្ាសញ្ញាដ រីដវ ( )f x  :  (ដរើ ( ) 0f x = មានឫស) ដ្ៅឫសសញ្ញា ូច a  កនុងឫសមានសញ្ញាផ្ទុយពី a   
 ➢  រករម្មៃររមាដ ៀរ(ដរើមាន):   ដរើ ( )f x ររូរសញ្ញាពី ( )+  ដៅ ( )− ្រង់ x = ដនាោះ f មានចំណុចអរិររមា   
        ដរើ ( )f x ររូរសញ្ញាពី ( )−  ដៅ ( )+ ្រង់ x = ដនាោះ f មានចំណុចអរ្បររមា    
 ➢ រកចំណុចរររ់ (ដរើមាន)  :   រកឫសម្នសមីការ ( ) 0f x =   (ដរើមានឫស) 
 ➢ សង់តារាងអដថរភាព :  ដោងតាមសញ្ញា ( )f x និងលីមីរច ងក នកំណរ់ 

    (ដរើ ( ) 0f x   ដនាោះ f ដកើន              ដរើ ( ) 0f x   ដនាោះ f ច ោះ          )  
 ➢  រកចំណុច្រសពវរវាងក្្សដកាង និងអ័ក្សកូអរដ ដន ៖  

- ចំណុច្រសពវរវាងក្្សដកាងនិងអ័ក្ស y : ឱ្យ 0x =  ជំនួសកនុង ( )y f x=  ដ ើម្បីរករម្មៃ ?y =   
- ចំណុច្រសពវរវាងក្្សដកាងនិងអ័ក្ស x : ឱ្យ 0y = ដ ោះ្ស្មយសមីការ ( ) 0f x = ឬP( ) 0x = ដ ើម្បីរករម្មៃ x  

      (ោចដ្រើតារាងជំនួយកនុងករណីគ្មានចំណុច្រសពវរវាងក្្សដកាង និងអ័ក្សកូអរដ ដន ឬគូសមិនដចញ)   
 ➢  រកចំណុច្រសពវរវាងោស ីមរូរដ ក និងក្្សដកាង (ដរើមាន) ដ ោះ្ស្មយ្រព័នធសមីការោស ីមរូរ និងអន . 
 ➢  រកផ្េិរឆៃុោះ(ដរើមាន) រកចំណុច្រសពវរវាងោស ីមរូរដ យដ ោះ្ស្មយ្រព័នធសមីការោស ីមរូរ 
 (តាមរូរមនរ ( ) ( )2 2f a x f x b− + =  ) 
 ➢ គូសរ្ម យកូអរដ ដន ោស ីមរូរទាំងអស់ និងក្្សដកាង។ 
 
 



សាលាបថក្រងៀនគួរសទីម-STEAM Tuition Center ជំពូកទី៤ សិកាអថេរភាពនិងសង់ក្រាប 

ទំព័រទី6  បថក្រងៀនថោយថលាកក្រគូ ម ៉ុន ស៉ុខា  

២.១- មបៀប ក្ខ្ដនក្ណំត់ននអនុគេនេ៍នទិាន 

ជាទូទៅ  

( )
( )

( )

P x
f x

Q x
=  ក ល ( ) , ( )P x Q x ជ្ជអន គមន៍ពហ ធា។ អន គមន៍ f  មានន័យល ោះ្តាករ ( ) 0Q x  ។ 

ក. ក នកំណរ់ម្នអន គមន៍ : ax +b
y = f(x) =

px +q
 

        អន គមន៍មានន័យកាលណា 0
q

px q x
p

+    −  

      ូចដនោះ  q
D

p

 
= − − 

 
 ឬ ( , ) ( , )

q q
D

p p
= − −  − + ។ 

្.ក នកំណរ់ម្នអន គមន៍ : 
2

2

ax + bx + c
y =

px + qx + r
 

 អន គមន៍មានន័យកាលណា 2 0px qx r+ +  ។ 
២.២-  េេាី អាេីុេតូត 

និ ម្ន័   

- រនាារ់មានសមីការ x a= ជ្ជោស មីរូរឈរម្នក្្សដកាងតាងអន គមន៍ f កាលណា ( )lim
x a

f x
→

= ។ 
- រនាារ់មានសមីការ y c= ជ្ជោស មីរូរដ កម្នក្្សដកាងតាងអន គមន៍ f កាលណា ( )lim

x
f x c

→
=  ។ 

-  រនាារ់មានសមីការ y mx n= + ជ្ជោស ីមរូរដ្ទ្រ ម្ន្ការររស់អន គមន៍ f  
 កាលណា  lim ( ) ( ) 0

x
f x mx n

→
− + = ។ 

េមាា ល់  ដរើអន គមន៍ f មានទ្្មង់ 
2

2
( )

ax bx c
y f x

px qx r

+ +
= =

+ +
 

មានសមីការោស ីមរូរឈរ ោ្ស័យនឹង 2px qx r+ + (ោ្ស័យនឹងក នកំណរ់) 
 ដរើ 2 0px qx r+ + = មានឫសជ្ជចំនួនពិរពីរ និង ដនាោះោស ីមរូរឈរមានពីរគឺ x = , x =  
 ដរើ 2 0px qx r+ + =  មានឫសឌ រ 0x ដនាោះោស ីមរូរឈរ មានករមួយគរ់គឺ 0x x=  
 ដរើ 2 0px qx r+ + =  គ្មានឫសជ្ជចំនួនពិរ ដនាោះអន គមន៍គ្មានោស ីមរូរឈរដទ្ ។ 

        អន គមន៍សនិទាន f មានោស ីមរូរដ កកាលណា ឺដ្កម្នភាគយករូចជ្ជងឬដសមើ ឺដ្កម្នភាគករង។ 
     មបៀប ក្េេាី អាេីុេតូតមក្រទត 

 ដរើអន គមន៍ f មានទ្្មង់ 
2

( )
ax bx c

y f x
px q

+ +
= =

+
 ដនាោះដយើងសរដសរ f  ជ្ជទ្្មង់កាណូនិក  

ដ យកចកពហ ធា 2( )ax bx c+ +   នឹង ( )px q+   ដគបន ( )
k

f x mx n
px q

= + +
+

។ 

  ដ យ  lim ( ) ( ) lim 0
x x

k
f x mx n

px q→ →

 
− + = = 

+ 
 

  ូដចនោះ រនាារ់មានសមីការ y mx n= + ជ្ជោស ីមរូរដ្ទ្រម្ន្ការតាង f ។ 
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២.៣-  ទេិមៅអមេ ភាព 
ជាទូទៅ

➢ គណនាដ រីដវ ( )f x ដ្រើរូរមនរ
2

u u v v u

v v

  − 
= 

 
   រួចដ ោះ្ស្មយ ( ) 0f x = ចំដ ោះ x D

➢ សិក្ាសញ្ញាដ រីដវ: ដរើ ( ) 0f x = មានឫស(ដ្ៅឫសសញ្ញា ូច a កនុងឫសមានសញ្ញាផ្ទុយពី a ) 
➢ រករម្មៃររមាដ ៀរ(ដរើ ( )f x ររូរសញ្ញាពី ( )+ ដៅ ( )− ្រង់ x = ដនាោះ f មានចំណុចអរិររមាដ ៀរ)

(ដរើ ( )f x ររូរសញ្ញាពី ( )− ដៅ ( )+ ្រង់ x = ដនាោះ f មានចំណុចអរ្បររមាដ ៀរ) 
 ដរើ ( ) 0f x = មានឫសពីរដផ្្សងគ្មាដនាោះអន គមន៍មានអរិររមាដ ៀរមួយ និង អរ្បររមាដ ៀរមួយ
 ដរើ ( ) 0f x = មានឫសឌ រ ដនាោះ អនគមន៍គ្មានររមាដ ៀរដទ្ 
 ដរើ ( ) 0f x =  គ្មានឫស ដនាោះ អន គមន៍គ្មានររមាដ ៀរដទ្

➢ រកចំណុចរររ់ (ដរើមាន)  :   រកឫសម្នសមីការ ( ) 0f x = (ដរើមានឫស) 
➢សង់តារាងអដថរភាព :  ដោងតាមសញ្ញា ( )f x និងលីមីរច ងក នកំណរ់

    (ដរើ ( ) 0f x   ដនាោះ f ដកើន  ដរើ ( ) 0f x  ដនាោះ f ច ោះ  ) ។ 

លហំាត់អនុគេនេ៍នទិាន 
1. សិក្ាអដថរភាពនិងសង់្ការម្នអន គមន៍ខាងដ្កាម

ក .
( )
1 2

2 2

x
y

x

−
=

−
្. 1

3

x
y

x

−
=

−
ចំដ ោះ ( )3 ,x +    គ. 2

2

x
y

x

−
=  ចំដ ោះ ( , 2x −  

2. អន គមន៍ ( )
ax b

f x
cx d

+
=

+
មាន្ការH ។ 

ក. រកដមគ ណ , ,a b c និង d  ដ យ ឹងថា្ការHការ់តាមចំណុច ( ) ( )3 , 1 , 0 , 5E F− −

 និង ( )3 , 2G  ។ 
្. រកដមគ ណ , ,a b c និង d  ដ យ ឹងថារនាារ់ 1 : 2L x =  ជ្ជោស ីមរូរឈរម្ន្ការH  ដហើយ 

រនាារ់ 2

3
: 1

2
L y x= +  រ ោះនឹង្ការH ្រង់ចំណុច ( )0 , 1A  ។ 

3. អន គមន៍ x b
y

cx d

+
=

+
 មាន្ការH  ។ 

ក. រកដមគ ណ , ,b c d  ដ ើម្បីដោយ្ការHការ់អ័ក្សោរ់ស ីស្រង់ 1x = − ការ់អ័ក្សអរដ ដន្រង់ 
 1y = −  និងការ់ ( )2 , 3A  ។ 
្. សិក្ាអដថរភាពនិងសង់្ការH ម្ន f  ។ 
គ. កំណរ់ចំណុច្រសពវរវាង្ការH និងរនាារ់ :L y x=  ។ 


