
វិញ្ញា សាទី1

ត្រៀម្រឡងសញ្ញា រ្រមធ្យមសកិ្សាទរុយិភមូិ(ថ្នា កវ់ទិ្យាសាស្ត្រ) 
បង្រៀនងោយ៖ ្នួ ប ៊ុងណេរ 

ប្រធាន 
I. គេឲ្យសមីការ 2 2 2 0 Z Z+ + = ។ 

ក. គ ោះស្រាយសមីការ 2 2 2 0 Z Z+ + = ។
ខ. សរគសរ 𝑍1នឹង 𝑍2 ដែលឬសននសមីការជាស្ររង់ស្ររីគកាណមាស្ររ ។ 
េ.េណនា  𝑍1

2023;  𝑍2
2023 ជារស្រមង់ពិជេណិរ ។ 

II. ចូរេណនាលីមីរខាងគស្រកាម៖
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III. គេឲ្យសមីការឌីគេរង៉់ដសយល ( ) 2: 4 ' 3 2 3 E y y y x− + = − ។ 
ក. គ ោះស្រាយសមីការឌីគេរង៉់ដសយល ( )' : 4 ' 3 0E y y y + − =  ។ 
ខ. គ ោះស្រាយសមីការឌីគេរង៉់ដសយល ( ) 2: 4 ' 3 2 3 E y y y x− + = − ។ 
េ. ចូរបង្ហា ញថា 𝑓 ជាចគមលីយមួយននសមីការ ( )'E  ដែល ( ) ( )  0f x g x− =  គ យីគេឲ្យ ( ) ( ) ( )4 3 0 g x g x g x +− = ។ 

IV. កនុងស្របអប់មូយគេមានឃ្លពីណ៌ស្រក មចំនួន ៧ស្រាប់ ឃ្លពីណ៌គខៀវ ៦ស្រាប់ នឹងឃ្លពីណ៌ស ៥ស្រាប់ ។ គេចាប់យកឃ្លចីំនួន
៣ស្រាប់គចញពីស្របអប់មួយគ យនចែនយ។
ចូរេណនាស្របូបាបននស្រពឹរតិការណ៍ខាងគស្រកាម៖
ក. គេចាប់យកឃ្លគីចញពីស្របអប់សុរធដរពណ៌ែូចៗាន  ។
ខ. គេចាប់យកឃ្លទីងំអស់គចញពីស្របអប់សុរធដរមានពណ៌ខុសៗាន  ។
េ. គេចាប់យកឃ្លគីចញពីស្របអប់យ៉ងរិចមានឃ្លពីណ៌ស្រក មមួយ ។

V. កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់មានរិសគៅវជិជមាន (𝑜 ; 𝑖 ;  𝑗 ;  𝑘⃗⃗) មួយ គេឲ្យចំនុច 𝐴(0, −2, −4)  ;  𝐵(2,0,4)  នឹង 𝐶(1,2,4)  ។
ក. េណនាវុចិរ័រ 𝑛⃗⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ × 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ។រចួេណនាស្រកឡានេៃននស្ររីគកាណ 𝐴𝐵𝐶 ។
ខ. ចូរសរគសសមីការបលង់ (𝐴𝐵𝐶) ដែលការ់តាមចំណុច 𝐶 ។
េ.    សរគសរសមីការរូគៅននដសែ 𝑆 ដែលមានអងករ់េចិរ 𝐵𝐶 ។រកចមាា យពីបលង់(ABC) គៅដសែ 𝑆

VI. គេមានអនុេមន៍ f កំណរ់គលី ( )0,+ គ យ ln
( ) 2

x
f x x

x
= − + ។ 

គេតាង ( )C ស្រកាបរបស់វាកនុងបលង់ស្រប ប់គ យរស្រមុយអររូណរគម ( ), ,O i j ។ 
១.គេឲ្យ gជាអនុេមន៍កំណរ់គលីចគនាល ោះ ( )0,I  + គ យ 2( ) ln 1g x x x= − + ។ សិកាអគេរភាពននអនុេមន៍ g
គ យមិនរស្រមូវឲ្យសិកាលីមីរចុងដែនកំណរ់នន g ។កំណរ់សញ្ញា នន ( )g x កនុងចគនាល ោះ ( )0,I  + ។ 
២.ក.េណនាលីមីរចុងដែនកំណរ់នន f ។ស្រាយបំភ្លឺថាបនាៃ រ់ 1d គែលមានសមីការ 2y x= − ជាអាសីុមរូរគៅនឹងស្រកាប ( )C  
។សិការីតាងំននស្រកាប ( )C គ ៀបនិងបនាៃ រ់ 1d ។ 

 ខ.េណនាគែរគីវ '( )f x រចួសិកាអគេភាពនិងសង់តារាងអគេរភាពនន ( )f x ។ 
េ. សង់ស្រកាប ( )C និងអាសីុមរូរ 1d របស់វា។ 



 

 

វិញ្ញា សាទី2 

ត្រៀម្រឡងសញ្ញា រ្រមធ្យមសកិ្សាទរុយិភមូិ(ថ្នា កវ់ទិ្យាសាស្ត្រ) 
បង្រៀនងោយ៖ ្នួ ប ៊ុងណេរ  

 

ប្រធាន 
I. គេឲ្យចំនួនកុំេលិច 2 6;  2 2  V i W i= − = −  ។ 

ក.េណនា 2;
V

V Z
W

=  ជារស្រមង់ពិជេណិរ។ ខ.សរគសរV និងW ជារស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររ។ 

ខ.បង្ហា ញថា 𝑍12 ជាចំនួនពិរវជិជមាន។ 

II. គេឲ្យអនុេមន៍ 
2
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( )
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x x
f x

x x x

− +
=

− +
 កំណរ់ចំគ ោះ 0x   ។ 

រករនមល ,  A B និង  C  គែីមបឲី្យអនុេមន៍ 
2

( )
3 ( 3)

A B C
f x

x x x
= + +

− −
 ។រចួេណនា ( )

1

2

 f x dx   ។ 

III. គេឲ្យសមីការរូគៅននគអលីបេឺ 2𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑥 + 4𝑦 + 4 = 0 ។ 
ក.ចូរសរគសរសមីការសតង់ ននគអលីប។ 
ខ.រក េចិរ កំពូល កំណំុ អ័កសរូចនឹងអ័កស ំននគអលីប។រចួសង់គអលីបគនាោះ។ 

IV. គេឲ្យសមីការឌីគេរង៉់ដសយល ( ) : ''E y y sinx+ =  ។ 
ក, កំណរ់ចំនួនពិរ 𝑎 គែីមបឲី្យអនុេមន៍ ( ) sing x a x=  ជាចគមលីយនន (𝐸)។ 
ខ, បង្ហា ញថាស្រេប់ចគមលីយ 𝑓 គេសងគរៀរនន (𝐸) គេៃៀងផ្ទៃ រ់ ( ) ( )

''

  0f g f g− + − =  ។ 
េ, គ ោះស្រាយសមីការ 0y y + =  ។ 

V. គេមានស្របអប់មួយមានឃ្លពីណ៌គខៀវ 6 ស្រាប់ ឃ្លពីណ៌គមៅ  4 ស្រាប់ គ យីនឹងឃ្លពីណ៌ស  5 ស្រាប់។គេចាប់យកឃ្ល ី4 
ស្រាប់ពីកនុងស្របអប់គ យនចែនយ ។ចូររកស្របូបាបននស្រពឹរតិការណ៍ខាងគស្រកាម៖ 
ក.គេចាប់បាន ឃ្លពីណ៌គមៅ  2 នឹងពណ៌ស 1។ 
ខ.គេចាប់បានឃ្លទីងំអស់មានពណ៌ែូចៗាន ។ 
េ.គេចាប់បានឃ្លទីងំអស់យ៉ងរិចមានពណ៌គខៀវ 2។ 
ឃ្.គេចាប់បានឃ្លទីងំអស់មានពណ៌ខុសៗាន ។ 

VI. កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់មានរិសគៅវជិជមាន(𝑂, 𝑖, 𝑗, 𝑘⃗⃗) គេឲ្យបីចំណុច ( ) ( )1,3,2 ,   0,2,4B= =A  និង (2,4,3)C =   ។ 
ក.បង្ហា ញថាស្ររីគកាណ ABC  ជាស្ររីគកាណដកងស្ររង់ចំណុច A ។ 
ខ.េណនាេលេុណននវុចិរ័រ n AB AC=   . 
េ.រកសមីការបលង់ (ABC) ការ់តាមចំណុច C ដែលមានវុចិរ័រណរម៉ាល់ 𝑛⃗⃗ ។ 
ឃ្.រកសមីការប៉ារ៉ាដម៉ស្ររ ការ់តាមចំណុច A គ យីស្រសបនឹងបលង់ (ABC) ។ 
ង.រកសមីការដសវែ S ដែលមានអងករ់េចិរ AB ។ 

VII. គេឲ្យអនុេមន៍ f  កំណរ់គ យ 1
( ) 1

1x
y f x x

e
= = + +

−
 មានស្រកាប ( )C ។ 

ក.រកដែនកំណរ់នន f ។េណនាលីមីរចុងដែនកំណរ់នន f  រចួរកអាសីុមរូរននអនុេមន៍ f ។ 
ខ.ចូរសិកាគែរគីវ '(x)f នឹងសង់តារាងអគេរភាពនន ( )f x ។ 
េ.សង់ស្រកាប ( )C នឹងអាសីុមរូរននអនុេមន៍ ។ 



 

 

វិញ្ញា សាទី3 

ត្រៀម្រឡងសញ្ញា រ្រមធ្យមសកិ្សាទរុយិភមូិ(ថ្នា កវ់ទិ្យាសាស្ត្រ) 
បង្រៀនងោយ៖ ្នួ ប ៊ុងណេរ  

 

ប្រធាន 
I. គេឲ្យចំនួនកុំេលិច 𝑍1 = √2 + 𝑖√6; 𝑍2 = 1 − 𝑖។ 

ក.េណនា 𝑍1
2 ; 𝑍2

2 ជារស្រមង់ពិជេណិរ ។ 
ខ.សរគសរ 𝑍1  , 𝑍2 ជារស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររ ។ 

II. គេឲ្យអនុេមន៍ 
2

3 2

3 6 2
( )

2 4

x x
f x

x x x

− +
=

− +
 កំណរ់ចំគ ោះ 𝑥 ≠ 0 ។ 

ក. រករនមល ,  A B និង  C  គែីមបឲី្យអនុេមន៍
2

( )
2 1 (2 1)

A B C
f x

x x x
= + +

− −
  ។ 

ខ.េណនា ( )
2

1
f x dx  ។ 

III. គេឲ្យសមីការរូគៅននគអលីបេឺ 2 22 4 4 4 0x y x y+ − + + =  ។ 
ក.ចូរសរគសរសមីការសតង់ ននគអលីប។ 
ខ.រក េចិរ កំពូល កំណំុ អ័កសរូចនឹងអ័កស ំននគអលីប។រចួសង់គអលីបគនាោះ។ 

IV. គេគស្របីគលខ1,2,3,4,5,6,7,8,9  គែីមបសីរគសរចំនួនមានគលខ3  ខៃង់ ដែលខៃង់ទងំ3  មានគលខខុសៗាន  ។ 
   ក.  រកចំនួនករណីអាច 
   ខ.  េណនាស្របូបាបននស្រពឹរតការណ៍ A  “ដែលចំនួនមានគលខ3  ខៃង់គនាោះជាព ុេុណនន5  “ 
   េ.  េណនាស្របូបាបននស្រពឹរតការណ៍B  “ដែលចំនួនមានគលខ3  ខៃង់គនាោះជាព ុេុណនន2  “ ។ 

V. គេមានសមីការឌីគេរង៉់ដសយល ( )
2

: ' 2
1 2

x

x

e
E y y

e

−

+ =
+

  

1.គេៃៀងផ្ទៃ រ់ថាអនុេមន៍ f  ដែ 2( ) ln(1 2 )x xf x e e−= +  ជាចគមលីយនន ( )E ។ 
2.បង្ហា ញថាអនុេមន៍  ជាចគមលីយនន ( )E  លុោះស្រតាដរ ( )f −  ជាចគមលីយនន ( )' : ' 2 0E y y+ =  ។  

VI. កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់មានរិសគៅវជិជមាន(𝑂, 𝑖, 𝑗, 𝑘⃗⃗) គេឲ្យបីចំណុច 𝐴 = (1,0, −1) 
 𝐵 = (0,2,2)នឹង 𝐶 = (2,0,1) ។ 
ក.េណនាេលេុណននវុចិរ័រ 𝑛⃗⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ × 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ។រចួេណនាស្រកលានេៃស្ររីគកាណ 𝐴𝐵𝐶 ។ 
ខ.រកសមីការបលង់ (ABC) ការ់តាមចំណុច C ដែលមានវុចិរ័រណរម៉ាល់ 𝑛⃗⃗ ។ 
េ.រកសមីការប៉ារ៉ាដម៉ស្ររ ការ់តាមចំណុច A គ យីស្រសបនឹងបលង់ (ABC) ។ 
ឃ្.រកសមីការដសវែ S ដែលមានអងករ់េចិរ AB ។ 

VII. គេឲ្យអនុេមន៍កំណរ់គ យ 
2

2( ) ln
2

x
y f x x x= = −  ។ 

ក.រកដែនកំណរ់ននអនុេមន៍ េណនាលីមីរ រចួរកអាសីុមរូរននអនុេមន៍ ( )f x  ។ 
ខ.ចូរសិកាគែរគីវ𝑓′(𝑥) នឹងសង់តារាងអគេរភាពនន𝒇(𝒙)។ 
េ.សង់ស្រកាប ( )C នឹងអាសីុមរូរននអនុេមន៍។ 
 



 

 

វិញ្ញា សាទី4 

ត្រៀម្រឡងសញ្ញា រ្រមធ្យមសកិ្សាទរុយិភមូិ(ថ្នា កវ់ទិ្យាសាស្ត្រ) 
បង្រៀនងោយ៖ ្នួ ប ៊ុងណេរ  

 

ប្រធាន 
I. គេឲ្យចំនួនកុំេលិចពីរេ ឺ𝑍1 = −2√3 + 2𝑖      និង   𝑍2 = √3 − 𝑖  ។ 
      ក.  េណនា 𝑍1 + 𝑍2 ; 𝑍1 − 𝑍2 ; 𝑍1𝑍2 នឹង 

𝑍1

𝑍2
 ជារស្រមង់ពិជេណិរ។ 

      ខ. សរគសរ 𝑍1 ;  𝑍2 ; 𝑍1𝑍2 នឹង 
𝑍1

𝑍2
 ជារស្រមង់ រណីមាស្ររ។ 

II. េណនាលីមីរខាងគស្រកាម៖ 
2 2

3 2 3 3 30 0 0 0

sin 2 sin (1 cos ) tan sin sin(sin )
lim lim lim lim

tan sin 2 2x x x x

a x x x x x x
A B C D

x x x x xx→ → → →

+ − −
= = = =

+ − + −
 

III. គេមានសមីការរូគៅននប៉ារ៉ាបូល 2: 6 12 3 0P x x y− − − =  ។ 
ក. សរគសរសមីការប៉ារ៉ាបូល 𝑃 ជារស្រមង់សដង់  ។ 
ខ. រកកូអរគ គនននកំពូល 𝑉 កំណំុ 𝐹 អ័កសឆលុោះនិងសមីការបនាៃ រ់ស្របាប់រិសននប៉ារ៉ាបូល 𝑃 ។ រចួសង់ស្រកាបននប៉ារ៉ាបូល 𝑃 ។ 

IV. ក.េណនាអាងំគរស្រកាលកំណរ់៖  2 1
( )xI x x e

x

−= − + +   នឹង 
1

0

1

1

e

J dx
x

−

=
−   

ខ.គ ោះស្រាយសមីការ ៖ 1
( ) : 2 ' 0E y y− =  នឹង ( )2

:  5 4 0E y y y− + −  =   
េ.បង្ហា ញថាអនុេមន៍ ( ) ln 2015F x x x x= − +  ជាស្រពីមីទវននអនុេមន៍ ( ) lnf x x=  ។ 

V. គៅកនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់មានរិសគៅវជិជមាន (o, , , )i j k  មួយ គេមានចំណុច (1,0,2) , ( 1,1,4)A B −   នឹង (5, 1,3)C −  ។ 
ក. េណនាកូអរគ គនននវុចិរ័រ ,AB AC  នឹង BC  និងស្របដវងរបស់វុចិរ័រគនោះ។ 
ខ. េណនាេលេុណាក ដលននវុចិរ័រ ,AB AC AB BC   និង AC BC  ។ 
េ. េណនា AB BC  រចួទញថាចំណុច , ,A B C  ររ់មិនស្ររង់ាន  ។ រកសមីការបលង់ ABC  និង រកនេៃស្រកឡាននបលង់។ 
ឃ្. សរគសរសមីការប៉ារ៉ាដម៉រននបនាៃ រ់ ដែលការ់តាមចំណុច A  និងមានវុចិរ័រស្របាប់រិស BC  ។ 

VI. គបៀមួយសនលឹកស្ររូវបាន ូរគចញគ យនចែនយពី វូ 52សនលឹក។ រកស្របូបាបដែល ូរបាន៖ 
   ក/.ជាសនលឹកកំគលាោះ។  
   ខ/.ជាសនលឹកពណ៌គមៅ ។ 
   េ/.ជាសនលឹកដែលាៅ នរូប។ 

VII. គេឲ្យអនុេមន៍ 𝑓 កំណរ់គ យ 1
( ) ln

1

x
y f x x

x

− 
= = +  

+ 
 គ យីមានស្រកាប C ។ 

១. រកដែនកំណរ់ននអនុេមន៍ f  ។ េណនាលីមីរននអនុេមន៍ f  ស្ររង់ចុងដែនកំណរ់ ។   រកសមីការអាសីុមរូរឈរទងំពីរននស្រកាប C  ។ 
២. េណនា នឹងសិកាសញ្ញា ននគែរគីវ '(x)f  ។ សង់តារាងអគេរភាពនន f  ។ 
៣. បង្ហា ញថាបនាៃ រ់ :L y x=  ជាអាសីុមរូរគស្រររនន C  ។  
៤. េណនា ( 2)f −  និង (2)f  ។ សង់ស្រកាប , (ln 3 1.1)C =  ។ 

៥. កំណរ់រនមល a  គែីមបឲី្យសមីការ 1
ln

1

x
a

x

− 
= 

+ 
 មានឬសវជិជមានដរមួយេរ់ គ យគស្របីស្រកាប C  ។  

 
 



 

 

វិញ្ញា សាទី5 

ត្រៀម្រឡងសញ្ញា រ្រមធ្យមសកិ្សាទរុយិភមូិ(ថ្នា កវ់ទិ្យាសាស្ត្រ) 
បង្រៀនងោយ៖ ្នួ ប ៊ុងណេរ  

 

ប្រធាន 

I. គេឲ្យអនុេមន៍ f កំណរ់គលី IR គ យ
2 1 1

( )
3 2 1

ax bx x
f x

x x

 + + 
= 

+ 

ebI

ebI
ដែល ;a bជាចំនួនពិរ។ 

     ចូរកំណរ់ a និងb គែីមបឲី្យអនុេមន៍ f មានគែរគីវស្ររង់ 1x = ។គរី f មានគែរគីវគលី IR ឬគរ? 

II. េណនា: 2
2 3

20 0 1 0

2 2 cos 2 1
; sin ; ln ; lim sin ;E lim

x
e

x

x x

xe x x
A xe dx B x xdx C x xdx D x

x x



→ →

+ − −
= = = = =    

III. គេឲ្យសមីការឌីគេរង៉ដសយល ( ) : '' 9 2cosE y y x+ = ។ 
គេតាង ( ) cosy f x k x= +  ដែល ( )f x  ជាអនុេមន៍នន x  គ យី k  ជាចំនួនគេរ ។ 
ក.រក k  ដែល ( ) cosy f x k x= +  ជាចគមលីយ ( )E  គ យី ( )f x ជាចគមលីយនន ''( ) 9 ( ) 0f x f x+ =  ។ 

ខ.គ ោះស្រាយសមីការ ''( ) 9 ( ) 0f x f x+ =  រចួទញរកចគមលីយរូគៅននសមីការ ( )E ។ 

េ.រកចគមលីយមួយនន ( )E ដែលគេៃៀងផ្ទៃ រ់ (0) 0y = និង '( ) 3y  =  ។ 
IV. គេឲ្យសមីការរូគៅននអីុដពរបូលេឺ ( ) 2 29 32: 4 18 91 0E x y x y+ +− =+  ។ 

ក.ចូរសរគសរសមីការសតង់ ននអីុដពរបូល។ 
ខ.រកកូអរគ គននន េចិរ កំពូល កំណំុ និងសមិការអាសីុមរូរននអីុគបរបូល។រចួសង់អីុដពរបូលគនាោះ។ 

V.  គៅកនុង ុងមួយមានបវូល១២ ដែលសរគសរពីគលខ ១ែល់១២ ។គេចាប់យកបវូល៣គចញពីកនុង ុងគ យនចែនយ។ 
ក.រកស្របូបាបដែល “គេចាប់បានបវូលទងំបីមានគលខសុរធដរដចក ច់នឹង៣” 
ខ.រកស្របូបាបដែល “គេចាប់បានបវូលដរមួយេរ់មានគលខសុរធដរដចក ច់នឹង៣” 
េ.រកស្របូបាបដែល “គេចាប់បានបវូលរមានគលខតាមលំ ប់គកីន ជាសែីរនពែនដដែលមាន េលសងរមួ 3d = ” 

VI. កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់ ( ), , ,o l j k  មានរិសគៅវជិជមាន     គេមានចំណុច ( ) ( )1,4,3 , 2,2,5A B  និង ( )0,2,1C  
(ឯកតាគលីអ័កសគសៅី1cm )។ 
ក. រកសមីការប៉ារ៉ាដម៉ស្ររននបនាៃ រ់ L  ដែលការ់តាម A  គ យីស្រសបនឹងវុចិរ័រ BC  ។ 

 ខ. េណនា AB  និង BC  រចួស្របាប់ស្របគភ្រននស្ររីគកាណ ABC  ។ 

 ឃ្. េណនា AB AC  ។ ទញថាចំណុច ,A B  និង C មិនសថិរគៅគលីបនាៃ រ់ដរមួយ។ 
           េណនានេៃស្រកឡាននស្ររីគកាណ ABC  ។រចួទញរកមាឌននគរស្រតាដអវរ OABC  ។ 

VI. .គេឲ្យអនុេមន៍ f កំណរ់គ យ 4
( ) 2

1

x

x

e
y f x x

e
= = + −

+
, x  មានស្រកាបរំណាង ( )C ។ 

ក.រកលីមីរចុងដែនកំណរ់ 
ខ.បង្ហា ញថាបនាៃ រ់ ( ) : 2d y x= + ជាអាសីុមរូរននដខសគកាង ( )C ខាង− ។រចួសិការីតាងំននដខសគកាង ( )C គ ៀបនឹងបនាៃ រ់ ( )d ។ 

េ.+គេៃៀងផ្ទៃ រ់ថា x  គេបាន : 4
( ) 2

1x
f x x

e
= − +

+
។ 

   +ទញបញ្ញជ ក់ថាបនាៃ រ់ ( ) : 2y x = − ជាអាសីុមរូរគស្រររននដខសគកាង ( )C ខាង+  

ឃ្.រកអគេរភាពរចួសង់តារាងអគេរភាព ( )f x ។រចួសរគសរសមីការបនាៃ រ់ប៉ោះ ( )T ប៉ោះគៅនឹងស្រកាប ( )C ស្ររង់
0 0x =  

ច.សង់ស្រកាប ( )C បនាៃ រ់ប៉ោះ ( )T បនាៃ រ់ ( ) និងបនាៃ រ់ ( )d ។ 



 

 

វិញ្ញា សាទី6 

ត្រៀម្រឡងសញ្ញា រ្រមធ្យមសកិ្សាទរុយិភមូិ(ថ្នា កវ់ទិ្យាសាស្ត្រ) 
បង្រៀនងោយ៖ ្នួ ប ៊ុងណេរ  

 

ប្រធាន 
I. គេឲ្យចំនួនកុំពីរេឺ 1

3   Z i= −  និង 2 1
3Z Z= −   ។ 

ក.េណនា 
1 2 1 2

 Z +Z ;Z Z  −  ជារស្រមង់ពីជេណិរ។ 

ខ.សរគសរ 
1 2

1

2

;.Z
Z

Z
Z
  ជារស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររ។រចួេណនា 2025Z  ដែល 

1 2
.ZZ Z=  ជារស្រមង់ពិជេណិរ។ 

II. េណនាលីមីរខាងគស្រកាម 

ក. ( )lim lnx

x
e x−

→+
−  ខ. 

2

20

cos 2 cos
lim
x

x x

x→

− +      េ. 
20

1 cos4
lim

1 1x

x

x→

−

+ −
 ឃ្. 

2

20

2 2
lim

sin

x

x

e

x→

−   

III. គេឲ្យប៉ារ៉ាបូល  ( ) 2: 4 4 0P y y x− + =  ។រកកូអរគ គនននកំពូល V កំណំុ F  នឹងសមីការបនាៃ រ់ស្របាប់រិស Δ 
ននប៉ារ៉ាបូល។រចួសង់ស្រកាបននប៉ារ៉ាបូល។ 

IV. គេមានសមីការឌីគេរង៉់ ( ) : '' 4 ' 5 2E y y y sinx cosx− + = −  ។ 
ក.គ ោះស្រាយសមីការឌីគេរង៉់ដសយល ( )E' : 4 5 0y y y  + − =  ។ 
ខ.កំណរ់ចំនួនពិរ 𝑎; 𝑏 ដែល  

p
y asinx bcosx= −   ជាចគមលីយននសមីការ ( )E ។ 

េ.បង្ហា ញថា h  ជាចគមលីយមួយននសមីការ ( )  E  ដែល y f h= +   គ យី '' 4 ' 5 0f f f− + =  ។ទយរកចគមលីយរូគៅនន ( )E  ។ 
V. គៅកនុងេង់មួយមានឃ្លចីំនួន ១២ស្រាប់ កនុងគនាោះមានឃ្លពីណ៌គមៅ ៥ស្រាប់ ឃ្លពីណ៌ស្រក ម៤ស្រាប់ និងឃ្លពីណ៌ស៣ស្រាប់ 

។គេចាប់យកឃ្ល៤ីស្រាប់គ យនចែនយ ។ រកស្របូបាបននស្រពឹរតិការណ៍ 
      A “ចាប់បានឃ្លពីណ៌គមៅ យ៉ងរិចមួយស្រាប់” 

B “ចាប់បានឃ្លពីណ៌គមៅ ២ស្រាប់និងឃ្លពីណ៌ស្រក ម២ស្រាប់” 
C “ពុំចាប់បានឃ្លពីណ៌ស្រក មយ៉ងគស្រចីន៣ស្រាប់” 

VI. កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់រិសគៅវជិជមាន ( ), , ,O i j k គេមានបីចំណុច 𝐴(0,3,2) ;𝐵(1,0,4)  ; និង 𝐶(3,2,0)  ។ 

ក.េណនាេលេុណាក ល់ដលននវុចិរ័រ n AB AC=   រចួទញស្រកឡានេៃស្ររីគកាណ ABC ។ 
ខ.រកសមីការបលង ់ ( )ABC ដែលការ់តាមចំណុច B គ យីមានវុចិរ័រណរម៉ាល់ 𝑛⃗⃗  ។ 
េ.រកសមីការដសវែ 𝑆  ដែលមានកា ំ𝑟 =

1

2
|𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ | ដែលមានចំណុចការ់  A។ 

VII. គេឲ្យអនុេមន៍ f  កំណរ់ពី (0, )+ គ យ ln
( ) 2

x
f x x

x
= − +  និងមានស្រកាប ( ) C  ។ 

A. គេឲ្យ g  ជាអនុេមន៍កំណរ់គលីចគនាល ោះ (0, )I  +  គ យ 2( ) ln 1g x x x= − +  ។ 
សិកាអគេរភាពននអនុេមន៍ g គ យមិនរស្រមូវឲ្យសិកាលីមីរចុងដែនកំណរ់នន g ។កំណរ់សញ្ញា  នន ( )g x កនុងចគនាល ោះ (0, )I  + ។ 

B. ក.េណនាលីមីរចុងដែនកំណរ់។បង្ហា ញថាបនាៃ រ់ 2y x= −  អាសីុមរូរគស្រររនន ( )f x  ។ 
ខ.េណនា '( )f x  រចួសិកាអគេរភាពនឹងសង់តារាងអគេរភាពនន ( )f x ។ 
េ.សិការីតាងំគ ៀបរវាងបនាៃ រ់ y  នឹងសង់ស្រកាប ( )C  ។  

ឃ្.សង់បនាៃ រ់ y  និងសង់ស្រកាប ( )C ។ 
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ត្រៀម្រឡងសញ្ញា រ្រមធ្យមសកិ្សាទរុយិភមូិ(ថ្នា កវ់ទិ្យាសាស្ត្រ) 
បង្រៀនងោយ៖ ្នួ ប ៊ុងណេរ  

 

ប្រធាន 
I) គេឲ្យចំនួនកុំេលិច 1z i= +  និង ( 3 1) ( 3 1)w i= + + −  ។ 
 ១. ចូរសរគសរ .X z w=  ជារស្រមង់ពិជេណិរ និងជារស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររ ។ 
 ២. សរគសរ z  និង X  ជារស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររ រចួទញរករស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររននw   ។ 
II) េណនាលីមីរននអនុេមន៍ខាងគស្រកាម៖ 

ក.
2

33

4 3
lim

81x

x x

x→−

+ +

+
 ខ. 

30

tan sin
lim
x

x x

x→

−  េ. 
30

2sin 2sin cos
lim

3 3x

x x x

x→

−

+ −
 ឃ្. ( )2 2lim 4 1 3

x
x x x x

→+
+ − − +   

III) គេឲ្យសមីការឌីគេរង៉ដសយល ( ) 2: '' 9 xE y y xe+ = ។ 
ក.រកចគមលីយពិគសសនន ( )E   ។ 
ខ.គ ោះស្រាយសមីការ ( )' : '' 9 0E y y+ =  រចួទញរកចគមលីយរូគៅននសមីការ ( )E ។ 

IV) គៅកនុងេង់មួយមានឃ្លចីំនួន ១២ស្រាប់ កនុងគនាោះមានឃ្លពីណ៌គមៅ ៥ស្រាប់ ឃ្លពីណ៌ស្រក ម៤ស្រាប់ និងឃ្លពីណ៌ស៣ស្រាប់ 
។គេចាប់យកឃ្ល៤ីស្រាប់គ យនចែនយ ។ រកស្របូបាបននស្រពឹរតិការណ៍ 

     A “ចាប់បានឃ្លពីណ៌គមៅ យ៉ងរិចមួយស្រាប់” 
       B “ចាប់បានឃ្លពីណ៌គមៅ ២ស្រាប់និងឃ្លពីណ៌ស្រក ម២ស្រាប់” 
       C “ពុំចាប់បានឃ្លពីណ៌ស្រក មយ៉ងគស្រចីន៣ស្រាប់” 

V) គេឲ្យសមីការបលង់ ( ) : 2 2 1 0x y z − + − = និងសមីការដសវែ ( ) 2 2 2S : 2 8 4 12 0x y z x y z+ + + − − + =  ។ 
ក.បង្ហា ញថាបលង់ ( )  ប៉ោះនឹងដសវែ ( )S  ស្ររង់ចំនុចA ។ 
ខ.កំណរ់កូអរគ គនននចំណុចA ។ 
េ.កំណរ់សមីការបនាៃ រ់ ( )  ដកងនឹងបលង់ ( ) ស្ររង់ចំនុចA ។ 
ឃ្.គស្រៅពីចំនុចA បនាៃ រ់ ( ) ស្របសពែ ( )S ស្ររង់ចំនុចB  មួយគរៀរ។ ចូរកំណរ់កូអរគ គនចំណុចB រចួកំណរ់សមីការននបលង់ ( )  
ដែលប៉ោះដសវែ ( )S ស្ររង់B ។ 

VI) គេមានអនុេមន៍ f កំណរ់គលី គ យ 1 3
( )

1

x

x

e
f x x

e

−
= +

+
មានស្រកាប ( )C ។ 

១.បង្ហា ញថា 4
( ) 1

1

x

x

e
f x x

e
= + −

+
 និងេណនាលីមីរនន f ស្ររង់− ។ ស្រាយបំភ្លឺថាបនាៃ រ់ 1d គែលមានសមីការ 1y x= +

 ជាអាសីុមរូរគៅនឹងស្រកាប ( )C ស្ររង់− ។សិការីតាងំននស្រកាប ( )C គ ៀបនិងបនាៃ រ់ 1d ។ 
២.េណនាលីមីរនន f ស្ររង់+។ស្រាយបំភ្លឺថាបនាៃ រ់ 2d គែលមានសមីការ 3y x= − ជាអាសីុមរូរគៅនឹងស្រកាប ( )C ស្ររង់+
។សិការីតាងំននស្រកាប ( )C គ ៀបនិងបនាៃ រ់ 2d ។ 

៣.a.េណនាគែរគីវ '( )f x និងបង្ហា ញថាចំគ ោះស្រេប់ចំនួនពិរ
2

1
, '( )

1

x

x

e
x f x

e

 −
=  

+ 
។ 

    b.សិកាអគេរភាពនន f គលី និងសង់តារាងអគេរភាពនន f ។ សង់ស្រកាប ( )C និងអាសីុមរូរ 1d និង 2d របស់វា។ 
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ប្រធាន 
I. (១០ពិនៃុ) េណនាលីមីរ 

ក.
0

1
lim

2

x

xx

e

e→

+
   ខ.

1

3 2
lim

1x

x

x→

+ −

−
  េ.

3

3
3

lim

sin
3

x

x

x




→

 
− 

 

 
− 

 

 

II. (១៥ពិនៃុ) េណនាអាងំគរស្រកាល 

ក. ( )
1

2

0
2 2I x x dx= − +   ខ. 4

0

cos 4 cos 2

2

x x
J dx


− 

=  
 

  

េ.គេមាន ( )
2 1

2 1

x
f x

x

−
=

−
 បង្ហា ញថា ( )

( )
1 3

2 4 4 2 1

x
f x

x
= + −

−
 ។េណនា ( )

0

1
K f x dx

−
=  ។ 

III. (១៥ពិនៃុ) គេមានចំនួនកំុេលិច ( )( )
2

1 3 2 2Z i i i= + +  
a. សរគសរ

1Z ជារស្រមង់ពិជេណិរ រចួមក
1Z ជាចំនួនកំុេលិចឆ្លល ស់នន 1Z ។ 

b. សរគសរ
2 1 19Z Z= + ជារស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររ។ េណនា 4 6

2 2,Z Z ។ 
IV. (១០ពិនៃុ) កនុងមណឌ លសុខភាពមួយមានបុេគលិកនារ 9ីនាក់ និងបុេគលិកបុរស 5នាក់។ គេគរៀបចំជាស្រកុមការង្ហរមួយស្រកុមាន 4នាក់ 

គ យនចែនយឱ្យចុោះតាមភូ្មិ។ រកស្របូបាបននស្រពឹរតិការណ៍ខាងគស្រកាម៖ 
A. ស្រកុមការង្ហរដែលគរៀបចំមានបុេគលិកទងំ4 នាក់សុរធដរជានារ ី   B.   ស្រកុមការង្ហរដែលគរៀបចំមានបុេគលិក50%ជានារ ី

V. (២៥ពិនៃុ)១. កនុងលំ រស្រប ប់គ យរស្រមុយអររូណរម៉ាល់ ( ), , ,o i j k គេមានចំណុច ( ) ( ) ( ) ( )0,1,1 ; 1,2,2 ; 0,3, 4 ; 2,1,0M N P Q− −  

a. រកវុចិរ័រ , , ,MN NP NQ PQ និងស្របដវងវុចិរ័រទងំបួនគនោះ។ 
b. បង្ហា ញថាស្ររីគកាណ NPQជាស្ររីគកាណដកងស្ររង់Q និងរកនេៃស្រកឡារបស់ស្ររីគកាណគនោះ។ 

២. រកកូអរគ គនកំពូល កំណំុ និងសមីការបនាៃ រ់ស្របាប់រិសរបស់ប៉ារ៉ាបូលដែល មានសមីការ ( ) ( )
2

2 8 2y x+ = − − ។សង់ប៉ារ៉ាបូលគនោះ។ 
VI. (៤០ពិនៃុ)គេមានសមីការឌីគេរង់៉ដសយល ( ) ( ): ' 2 1 xE y y x e−+ = +  

1. បង្ហា ញថាអនុេមន៍ 0y កំណរ់គលី គ យ ( ) ( )2

0 2 xy x x x e−= + ជាចគមលីយមួយននសមីការគៅគេរង់៉គសយល ( )E ។ 
2. គ ោះស្រាយសមីការគៅគេរង់៉ដសយល ( )' : ' 0E y y+ = ដែលគេៃៀងផ្ទៃ រ់ ( )0y e= ។ 

VII. (៤០ពិនៃុ) A. គេមានអនុេមន៍ ( )f x កំណរ់គ យ ( ) ( )ln 1f x x x= − + ។គយងីតាងគ យ ( )C ស្រកាបរបស់វា។ 
1. រកដែនកំណរ់D ននអនុេមន៍ f ។េណនា ( )

1
lim

x
f x

+→−
និង ( )lim

x
f x

→+
។ 

2. សិកាអគេរភាពរបស់អនុេមន៍ ( )f x គ យភាជ ប់តារាងអគេរភាពគៅគលីD និង បញ្ញជ ក់សញ្ញា នន ( )f x គលីD ។ 

B. គេចង់សិការីតាងំគ ៀបរបស់ស្រកាប ( )C ននអនុេមន៍ ( )f x គ ៀបគៅនឹងស្រកាប ( )P ដែលមានសមីការ 21

2
y x= ។ 

1. កនុងន័យគនោះគេបគងកីរអនុេមន៍ ( )g x គលីដែនកំណរ់D កំណរ់គ យ ( ) ( )
2

2

x
g x f x= − ។ សិកាអគេរភាពននអនុេមន៍ ( )g x

រចួទញយកសញ្ញា នន ( )g x កាលណា x ររ់គៅគលីD ។ សិការីននស្រកាប ( )C គ ៀបនឹងស្រកាប ( )P ។ 

2. សង់ស្រកាប ( )C និងស្រកាប ( )P កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់ ( ), ,o i j ។ 
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ប្រធាន 
I. គេឲ្យចំនួនកំុេលចិ 1 2 31       , z 4      , 2z i i z= − = =   ។ 

ក. េណនា 1
1 2 2 3 1 3

2

   ,    ,     ,
Z

Z Z Z Z Z Z
Z

+ −  ។ 

ខ. សរគសរ 1
1 3

2

 ,
z

z z
z
  ជារស្រមង់ស្ររីគកាណមាស្ររ       រចួេណនា 

2025

1

2

 
 
 

z

z
។ 

II. គេឲ្យ  2 22

0
cosI x xdx



=   និង 2 22

0
sinJ x xdx



=   ។ 

 ក). គ យមិនបាច់េណនា I  និង J        ចូរេណនា I J+  និង I J−  ។ 
 ខ).ទញរក I និង J ។ 

III. A៖  គេឲ្យសមីការឌីគេរង់៉ដសយល ( ) : " 2 ' 3 0E y y y+ − =  ។ 
          កំណរ់ចគមលីយ f  នន ( )E  ដែលគេៃៀងផ្ទៃ រ់ ( )0 0f =  និង ( )' 0 1f = −  ។ 

B៖   គអលីប ( )E  មួយមានសមីការ  2 225 16 150 64 111x y x y+ − + =   ។ 

ចូររកកូអរគ គន េចិរ កំពូល និង កំណំុរបស់គអលីប ( )E  ។ រចួសង់គអលីប ( )E  ។ 
IV. រឹកសុរធ 20ែបស្ររូវបានគេ ក់កាល សគសកនុង ុងមួយ។ គេែឹងថាេលិរេលស្រកុម វុន Aមាន4 ែបគស្រៅពីគនាោះ ជាេលិរេលស្រកុម វុនB ។ 
គេយករឹក 3  ែបគ យនចែនយ។   រកស្របូបាបដែលគេយកបាន៖ 

 ក). េលិរេលរបស់ស្រកុម វុន A  ទងំអស់។             ខ). េលិរេលរបស់ស្រកុម វុន B  ទងំអស់។ 
 េ). េលិរេលរបស់ស្រកុម វុន A  យ៉ងរិចមួយ។             ឃ្). េលិរេលរបស់ស្រកុម វុន A  មួយែបេរ់។ 

V. កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់ ( ), , ,o l j k  មានរិសគៅវជិជមាន គេមានចំណុច ( ) ( )1,4,3 , 2,2,5A B និង ( )0,2,1C ។(ឯកតាគលីអ័កសគសៅី1cm ) 
ក. ចូរគៅចំណុច , B,&A C  គៅកនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់ ។ 

ខ. រកសមីការប៉ារ៉ាដម៉ស្ររននបនាៃ រ់ L  ដែលការ់តាម A  គ យីស្រសបនឹងវុចិរ័រ BC  ។ 
 េ. េណនា AB  និង BC  រចួស្របាប់ស្របគភ្រននស្ររីគកាណ ABC  ។ 

 ឃ្. េណនា AB AC  ។ ទញថាចំណុច ,A B  និង C មិនសថិរគៅគលីបនាៃ រ់ដរមួយ។ រចួេណនានេៃស្រកឡាននស្ររីគកាណ ABC  ។ 
 ង. រកមាឌននគរស្រតាដអវរ OABC  ។ 

VI. f ជាអនុេមន៍កំណរ់ចំគ ោះស្រេប់ចំនួនពិរ x គ យ ( )
4

2
1

x

x

e
f x x

e
= − − +

+
មានស្រកាបរំណាង ( )C គៅកនុងរស្រមុយអរូណរម៉ាល់ ( ), ,O i j ។ 

a. េណនាលីមីរ ( )lim
x

f x
→+

 និង ( )lim
x

f x
→−

 ។   រកសមីការអាសីុមរូរននដខសងគកាង ( )C  កាលណា x →− ។ 

b. េណនាគែរគីវ ( )f x  គ យីបង្ហា ញថា ( ) 0f x   ចំគ ោះស្រេប់ចំនួនពិរ x ។ 
c. េណនា ( ) ( )0 , 0f f  គ យីសង់តារាងអគេរភាពនន f ។ 
d. បង្ហា ញថា េល់កូអរគ គន O ជាចំណុចរបរ់និងជាេចិររបស់ដខសងគកាង ( )C  ។  

e.  េណនា ( )3f  គ យីសង់ដខសងគកាង ( )C  គៅកនុងរស្រមុយ ( ), ,O i j   ។  (គេយក 3 20e = ) 

គ ោះស្រាយវសិមីការ 4
2

1

x

x

e
x

e
 +

+
 គ យគស្របីដខសរគកាង។ 
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ប្រធាន 
I. (១៥ពិនៃុ) កនុងេង់មួយមានបាល់ស 5 ចុោះគលខគរៀងពី 1ែល់ 5  និងបាល់គមៅ  7 ចុោះគលខគរៀងពី 3 ែល់ 9។ គេចាប់យកបាល់ 2
គចញពីេង់គ យនចែនយ េណនាស្របូបាប៖ 
  :A បានេលបូកជាចំនួនេូ :B បានបាល់ជាចំនួនបឋមទងំពីរ :C បានបាល់គលខ5 ដរមួយេរ់។ 

II. (១៥ពិនៃុ) គេមានកុំេលិច 1
cos sin

3 3
z i

    
= −   

   
និង     

= − −   
   

2
cos sin

4 4
z i ។ 

1. សរគសរ 
1
z និង 2

z ជារាងស្ររីគកាណមាស្ររ។ េណនា 3 4

1 2
z z+ ។ 

2. សរគសរ 
1 2 1 2 1 2

; ;z z z z z z+ +   និង 1

2

z

z
ជារាងពីជេណិរ។ 

III. (១៥ពិនៃុ) េណនាលីមីរ៖ 

( ) ( )
2

2

2 2 31 2 2

2 1 7 2 sin 2 1 2 3
: lim lim lim

1 4 8x x x

x x x x
A B C

x x x→ → →

+ − − − + −
= =

− − −
  

IV. (១៥ពិនៃុ) េណនាអាងំគរស្រកាល ( ) ( )
2 2 2

1
2

3 4 cos2I x x dx J x x dx




−

−

= − − = −   និង
( )

1

21

1

2 1
K dx

x x−
=

−
  

គ យស្ររូវបង្ហា ញថា 
( ) 22

1 1 2 4

2 12 1 x xxx x
= − − +

−−
។ 

V. (១៥ពិនៃុ) 
1. គ ោះស្រាយសមីការឌីគេរង៉់ដសយល ( ) ( )' ' ' 2y y y y y− + − = ។ 
2. កំណរ់ចគមលីយគ យដែកមួយគបីគេែឹងថា វាមានបនាៃ រ់ប៉ោះ : 2 1d y x= + ស្ររង់ចំណុច 0x = ។ 
VI. (២០ពិនៃុ)  

1. គេមានប៉ារ៉ាបូល ( )
2

: 2 1 4 4 1P x y x− = − + ។ រកកូរអរគ គនកំពូល កំណំុ បនាៃ រ់ស្របាប់រិស និងសង់ P ។ 

2. កនុងរស្រមុយ ( ), , ,O i j k គេមាន ( )1,1, 3A − − និងបលង់ : 2 3 1 0Q x y z+ − − =  

a. កំណរ់សមីការប៉ារ៉ាដម៉របនាៃ រ់Lការ់តាម A គ យីអររូកូណាល់និងបលង់ Q ។ 
b. េណនាកូអរគ គនចំណុច 'A ជាគជីងចំគណាលននA គលីបលង់ Q ។ 

VII. (៣០ពិនៃុ) កនុងរស្រមុយអររូណរម៉ាល់ ( ), ,O i j មានអនុេមន៍ ( ) ( )24 4 1 xy f x x x e= = + + មានស្រកាប C ។ 

1. រកដែនកំណរ់ននអនុេមន៍ f  និង េណនា ( )lim
x
f x

→
។ ទញរកអាសីុមរូរនន C ។ 

2. េណនា ( )'f x និង បង្ហា ញថា f មានអរិបរមា និង អបបបរមា មួយដែលស្ររូវកំណរ់។ សង់តារាងអគេរភាព f ។ 
3. កំណរ់សមីការបនាៃ រ់ T ដែលប៉ោះនិងស្រកាប C ស្ររង់ចំណុចដែលមានអ័កសអាប់សីុស 0 ។ 

4. េណនា ( )4f −  និង ( )1f −  រចួសង់ &C T ។(យក 
5

4 12 0.082 , 0.018 & 0.36e e e
−

− −= = = ) 


