
សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 1 

 

 

 

 

  លំហាតទ់ី១៖ 
គណនាផលបូកមុុំផ្កា យៈ 

A B C D E F G H I        

 នៃរូបខាងក្រោមៈ 

ដំណ ោះស្រាយ 
គណនា  A B C D E F G H I        

លហំាត់ជ្រើសជ ើស
ស្ាប់សិសសពូកែថ្នា ែ់ទ៩ី

 

A
B

C

D

E

F

G

H

I

A
B

C

D

E

F

G

H

I



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 2 

គូសភ្ជា ប់ AF ៃងិ BE ក្គបាៃ ៖ 
 ,A IAF BAF F AFG EFA       
 ,E DEB BEF B CBE EBA       
ក្គបាៃ A B C D E F G H I        

    

       

( ) ( )

( ) ( )

( )

( )

IAF BAF CBE EBA C D

DEB BEF AFG EFA G H I

IAF AFG BAF EFA DEB CBE

BEF EBA C D G H I

      

        



      

       

 

តែ BAF EFA BEF BEA     ក្គបាៃ៖ 

A B C D E F G H I          

   
IAF AFG DEB CBE C D G H I

IAF AFG G H I DEB CBE C D

         

         
 

 ក្ោយ 540oIAF AFG G H I        
   (ផលបូកមុុំកនុងបញ្ចក្ោណ) 
ៃងិ 360oDEB CBE C D        
  (ផលបូកមុុំកនុងចែុក្ោណ) 
ក្គបាៃ      

540 360 900
o o o

A B C D E F G H I             
 ដចូក្ៃេះ   
   900oA B C D E F G H I           
 
 
 
 
 



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 3 

លំហាតទ់ី២៖  

ក្គឱ្យ ( )
x

x

a
f x

a a



 ចុំក្ េះ 0a   ។ 

    ក. គណនា ( ) ( )f x f y ក្ោយដងឹថា 1x y  ។ 
    ខ. គណនាផលបូក ៖ 

       2012

1 2 3 2012

2013 2013 2013 2013
S f f f f

       
           

       
 

    គ. គណនាផលបូក 

       2013

1 2 3 2013

2014 2014 2014 2014
S f f f f

       
           

       
 

ដំណ ោះស្រាយ 
ក. គណនា ( ) ( )f x f y  

 ក្គមាៃ ( )
x

x

a
f x

a a



 ក្ ើយ 1 1x y y x      

 ក្នាេះ 
1

1
( )

y x

y x

a a
f y

a a a a




 

 
 

 ក្គបាៃ 
1

1
( ) ( )

x x

x x

a a
f x f y

a a a a




  

 
 

       1 1

1( )( )

x x x x

x x

a a a a a a

a a a a

 



  


 

 

     

1

1
1

x x

x x

a a a a a a

a a a a a a





  
 

  
 

ដចូក្ៃេះ  ( ) ( ) 1f x f y   
 



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 4 

ខ. គណនា 
1 2 3 2012

2013 2013 2013 2013
S f f f f

       
           

       
 

 តាមសរមាយខាងក្លើក្គមាៃ ( ) ( ) 1f x f y  ចុំក្ េះ 1x y   

 ក្ ើយ 1 2012 1 2012
1 1

2013 2013 2013 2013
f f
   

       
   

 

  

2 2011 2 2011
1 1

2013 2013 2013 2013

3 2010 3 2010
1 1

2013 2013 2013 2013

1006 1007 1006 1007
1 1

2013 2013 2013 2013

f f

f f

f f

   
       

   

   
       

   

   
       

   

 

ក្គបាៃ 1 1 1 1 1006

1006

S      

dg

 

ដចូក្ៃេះ  2012 1006S   
 
គ. គណនាផលបូក 

2013

1 2 3 2013

2014 2014 2014 2014
S f f f f

       
           

       
 

 តាមសរមាយខាងក្លើក្គមាៃ ( ) ( ) 1f x f y  ចុំក្ េះ 1x y   

 ក្ ើយ 1 2013 1 2013
1 1

2014 2014 2014 2014
f f
   

       
   

 

  2 2012 2 2012
1 1

2014 2014 2014 2014
f f
   

       
   

 



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 5 

  

3 2011 3 2011
1 1

2014 2014 2014 2014

1006 1008 1006 1008
1 1

2014 2014 2014 2014

f f

f f

   
       

   

   
       

   

 

 ៃងិ 
1

2

1

2

1007 1 1

2014 2 22

a a
f f

a
a a

   
      

   


 

ក្គបាៃ  
2013

1 2013 2 2012
S = f +f + f +f +

2014 2014 2014 2014

          
                      

  
1006 1008 1007

+ f +f +f
2014 2014 2014

      
            

 

   
2013

1 1 2013
1 1 1 1 1006

2 2 2
1006

S         

dg

 

ដចូក្ៃេះ  2013

2013

2
S   

 

  ជាទូណៅ៖  
 ក្គមាៃ ( ) ( ) 1f x f y   ចុំក្ េះ 1x y   

 ក្យើងសក្ងាែក្ឃើញថា 2012

2012
1006 ,

2
S   2013

2013

2
S   

 ក្ ើយ 1

1007 1

2014 2
S f

 
  

 
 ក្នាេះក្យើងទាញបាៃជាទូក្ ៈ 

  
2

n

n
S   ចុំក្ េះ 1 2

1 1 1
n

n
S f f f

n n n
  

  

     
     
         

   តដល ( )
x

x

a
f x

a a



  ( 0)a    កនងុលកខខណឌ  1x y   

 



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 6 

   លំហាតទ់ី៣៖  
  ក្គឱ្យ 2 2 1x y  ៃងិ 2 2bx ay តដល 0 , 0a b  ។ 

 រាយបញ្ជា ក់ថា 
2014 2014

1007 1007 1007

2

( )

x y

a b a b
 


 ។ 

ដំណ ោះស្រាយ 

  ក្គមាៃ 
2 2 2 2

2 2 x y x y
bx ay

a b a b


   


 

 ក្ោយ 2 2 1x y   ក្នាេះ  
2 2 1x y

a b a b
 


 

 ក្គបាៃ  
2 2014

1007 1007

1 1
(1)

( )

x x

a a b a a b
  

 
 

  
2 2014

1007 1007

1 1
(2)

( )

y y

b a b b a b
  

 
 

 បូកអងគទាុំងពីរនៃ (1) ៃងិ (2)  

        ក្គបាៃ 
2014 2014

1007 1007 1007 1007 1007

1 1 2

( ) ( ) ( )

x y

a b a b a b a b
   

  
 

ដចូក្ៃេះ  
2014 2014

1007 1007 1007

2

( )

x y

a b a b
 

  
 
   លំហាតទ់ី៤៖  

  ក្គឱ្យ 
4 4 1x y

a b a b
 


 ៃងិ 2 2 1x y   ។  

   រាយបញ្ជា ក់ថា
2014 2014

1007 1007 1007

2

( )

x y

a b a b
 


។ 

 



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 7 

ដំណ ោះស្រាយ 

 ក្គមាៃ 
4 4 1x y

a b a b
 


 

 

4 4

4 4

4 2 4 2 4 4

2 2 2 2 2 2 4 4 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2

1

( )( )

( ) ( ) 2 ( ) 2

( ) ( ) 2 2

( ) (1 2 ) 2

( ) 2 2

bx ay

ab a b

a b bx ay ab

abx a y b x aby ab

ay bx abx y ab x y ab abx y

ay bx ab x y x y ab abx y

ay bx ab x y ab abx y

ay bx ab abx y ab abx






  

   

     

       

    

     2 2

2 2 2

2 2

2 2

2 2 2 2

( ) 0

0

1

y

ay bx

ay bx

ay bx

x y x y

a b a b a b

 

 




  

   
 ក្គបាៃ  

2 2014

1007 1007

1 1
(1)

( )

x x

a a b a a b
  

 
 

  
2 2014

1007 1007

1 1
(2)

( )

y y

b a b b a b
  

 
 

 បូកអងគទាុំងពីរនៃ (1) ៃងិ (2)  ក្គបាៃៈ 

   
2014 2014

1007 1007 1007 1007 1007

1 1 2

( ) ( ) ( )

x y

a b a b a b a b
   

  
 

ដចូក្ៃេះ  
2014 2014

1007 1007 1007

2

( )

x y

a b a b
 

  
 



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 8 

  លំហាតទ់ី៥៖ 

 ក្គឱ្យ 2014 2014 2014ax by cz   ៃងិ 1 1 1
1

x y z
     ។ 

  រាយបុំភលថឺា   2013 2013 2013 2014 2014 20142014 ax by cz a b c      ។ 
 

ចក្មល ើយ 
 តាង 2014 2014 2014ax by cz t    

     ក្នាេះ 

2013

2013

2013

t
ax

x

t
by

y

t
cz

z














 

ក្គបាៃ 2013 2013 20132014
2014

t t t
ax by cz

x y z
      

   2014
1 1 1

t
x y z

 
   

 
 

   2014 1t    (ក្រ េះ 1 1 1
1

x y z
   ) 

              
2014

2014

1

1 1 1

t

t
x y z

 

 
   
 

 

   
2014 2014 2014t t t

x y z
    

   
2014 2014 2014

20142014 2014
2014 2014 2014

ax by cz

x y z
    



សាលាបង្រៀនគួរស្ទីម-STEAM  Tuition Center លំហាត់គណិតវទិ្យាស្្ាប់ស្ិស្សពូកែថ្នា ែ់ទ្យី៩ 

បង្រៀនងោយងលាែ្គូ សុ្ខ ពិស្ិដ្ឋ 9 

   2014 2014 2014a b c    ពែិ 
ដចូក្ៃេះ 2013 2013 2013 2014 2014 20142014 ax by cz a b c      
 
វិធីម៉ា យ្៉ាងណទៀត៖ 
  តាង 2014 2014 2014ax by cz t    

     ក្នាេះ 

2013

2013

2013

t
ax

x

t
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y

t
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z


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
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t
c

z
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

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





 

 ក្គបាៃ 2013 2013 20132014
2014

t t t
ax by cz

x y z
      

           2014
1 1 1

t
x y z

 
   

 
 

            2014 (1)t  

      (ក្រ េះ 1 1 1
1

x y z
   ) 

  ក្ ើយ 2014 2014 2014 20142014 2014
2014 2014 2014

t t t
a b c

x y z
      

     

2014 2014 2014

2014

2014

1 1 1

1 1 1

(2)

t t t
x y z

t
x y z

t

  

 
   
 


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 តាម (1) ៃងិ (2) ក្គបាៃៈ 
  2013 2013 2013 2014 2014 2014 20142014 ax by cz t a b c       
 
ដចូក្ៃេះ  2013 2013 2013 2014 2014 20142014 ax by cz a b c      
 
   លំហាតទ់ី៦ ៖ 
  ក្គឱ្យរែកី្ោណ ABC តដលមាៃរង្វវ ស់ររុង ,BC a AC b   
  ៃងិ AB c  ។ កៃលេះបនាា ែ់ប េះ[ )BE  ៃងិ [ )CF ោែ់គ្នន រែង់O  ។   
  រាយបញ្ជា ក់ថាក្បើ 2 BO CO BE CF     ក្នាេះរែកី្ោណ 
  ABC  គជឺារែកី្ោណតកងរែង់ A  ។ 

ដំណ ោះស្រាយ 
 
 
 
  
 
 

 ក្គមាៃ[ )BE  ជាកៃលេះបនាា ែ់ពុេះនៃមុុំ B  

 ក្នាេះ EA BA c

EC BC a
   

 ឬ EA EC EA EC AC b

c a c a a c a c


   

  
 

 
EA b bc

EA
c a c a c

EC b ab
EC

a a c a c

  
 

  
 

 

A

B Ca

E
F

bc

O
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  មយ ងក្ទៀែ កៃលេះបនាា ែ់ប េះ [ )BE  ៃងិ [ )CF ោែ់គ្នន រែង់ O  
 ក្នាេះ [ )AO ជាកៃលេះបនាា ែ់ពុេះនៃមុុំ A  
   កនុងរែកី្ោណ ABEមាៃ [ )AO ជាកៃលេះបនាា ែ់ពុេះ 

 ក្គបាៃ  
bc

OE AE ba c

OB AB c a c

  


 

 ឬ 
bc

OE AE ba c

OB AB c a c

  


 

    OE OB OE OB BE

b a c b a c a b C


  

    
 

 ឬ (1)
OB a c

BE a b c




 
 

  ក្ោយ [ )CF ជាកៃលេះបនាា ែ់ពុេះនៃ C  ក្គបាៃៈ 

   FA CA b

FB CB a
   ឬ  FA FB FA AB AB c

b a b a a b a b


   

  
 

    ac
FB

a b
 


 

 មយ ងក្ទៀែ កនុង BFC មាៃកៃលេះបនាា ែ់ពុេះ [ )OB  ក្គបាៃៈ 

   
ac

OF BF ca b

OC BC a a b

  


  

  ឬ OF OC OF OC FC

c a b c a b a b c


  

    
 

 ឬ (2)
OC a b

FC a b c




 
 

 ក្ោយ 2 BO CO BE CF     

 ក្នាេះ 2 1
CO BO

CF BE
    
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2 1
a b a c

a b c a b c

 
  

   

 

 

2

2 2 2 2

2 2 2

2( )( ) ( )

2 2 2 2 2 2 2

a b a c a b c

a ac ab bc a b c ab bc ac

a b c

    

        

  

 

        ឬ 2 2 2BC AC AB   ABC ជារែកី្ោណតកងរែង់កុំពូល A  
ដចូក្ៃេះ ABC  ជារែកី្ោណតកងរែង់ A   
 
  លំហាតទ់ី៧៖ 
  ក្គឱ្យ , ,a b cជាបីចុំៃៃួតដលក្ផាៀងផ្កា ែ់ទុំនាក់ទុំៃង 1abc  ។ 

 រាយបុំភលថឺា 1 1 1
1

1 1 1a ab b bc c ac
  

     
 

ដំណ ោះស្រាយ 
 ក្គមាៃ 1abc   

 ក្គបាៃ 1 1 1

1 1 1a ab b bc c ac
 

     
 

 1

1

a ab

a ab a ab abc ab abc ab ac
  

      
 

 1

1 1 1

a ab

a ab a ab a ab
  

     
 

 1
1

1

a ab

a ab

 
 

 
 ពែិ 

ដចូក្ៃេះ  1 1 1
1

1 1 1a ab b bc c ac
  

     
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  លំហាតទ់ី៨៖ 

បង្វា ញថា 2 3 2 3
2

2 2 3 2 2 3

 
 

   
 

ដំណ ោះស្រាយ 

   តាង 2 3 2 3

2 2 3 2 2 3
A

 
 

   
 

  ក្គបាៃ 2 3 2 3

2 4 4 2 3 4 4 2 3

A  
 

   
 

   

2 2

2 3 2 3

2 ( 3 1) 2 ( 3 1)

2 3 2 3

2 3 1 2 3 1

(2 3)(3 3) (2 3)(3 3)

(3 3)(3 3)

6 2 3 3 3 3 6 2 3 3 3 3

9 3

1

 
 

   

 
 

   

    


 

      






 

  2A     

   2 3 2 3
2

2 2 3 2 2 3

 
  

   
 

ដចូក្ៃេះ  2 3 2 3
2

2 2 3 2 2 3

 
 

   
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លំហាតទ់ី៩៖ 
   គណនា៖ 

  6 6 6A      

  3 5 3 5 3B      

  2013 2012 2013 2012 2013 2012C       
 

ចក្មល ើយ 

  6 6 6A       ( 2)A   

 

2

2

2

6 6 6 6

6

6 0

( 3)( 2) 0

A

A A

A A

A A

    

 

  

  

 

 3 ,A    2 0A   (មិៃយក) 
ដចូក្ៃេះ  3A   

 3 5 3 5 3B     ( 2)B   

 

2

4

4

3 5 3 5 3

9 5 3 5 3 5 3

45

B

B

B B



 



 

 3 345 45B B    (ក្រ េះ 2B  ) 
ដចូក្ៃេះ  3 45B   
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  2013 2012 2013 2012 2013 2012C       

 

2

2

2013 2012 2013 2012 2013 2012

2013 2012

( 1)( 2013) 0

C

C C

C C

   

 

  

 

 1 0C   (មិៃយក)  , 2013C   
ដចូក្ៃេះ  2013C   
  លំហាតទ់ី១០៖  
  ក. កុំណែ់ែនមល xៃងិ y ក្ដើមបីឱ្យ 120x y   ៃងិ ( , ) 40PGCD x y  ។ 
  ខ. រកែនមលក្លខក្ៅខាង់ xៃងិ y ក្ដើមបីឱ្យ 135 4x y តចកោច់ៃងឹ45។ 

ចណមលើយ 
ក. កុំណែ់ែនមល x  ៃងិ y  
 ក្គមាៃ 120 (1)x y    
  ក្ោយ ( , ) 40PGCD x y   ក្នាេះតាង 40x a  ៃងិ 40y b   
  តដល a  ៃងិ bជាចុំៃៃួបឋមរវាងគ្នន  
 ក្នាេះ (1) ក្គបាៃ 40 40 120a b   
     ឬ  3a b   
   ក្នាេះ 1 2a b    ឬ 2 1a b    
  1, 2a b    ឬ 2, 1a b   
   ក្បើ 1, 2a b   ក្គបាៃ 40 1 40x     
     ៃងិ 40 2 80y     
   ក្បើ 2, 1a b  ក្គបាៃ 40 2 80x     
     ៃងិ 40 1 40y     
ដចូក្ៃេះ  40 , 80x y   ឬ 80 , 40x y   
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ខ. រកែនមលក្លខក្ៅខាង់ xៃងិ y ក្ដើមបីឱ្យ 135 4x y តចកោច់ៃងឹ 45 
 ក្ោយ 45 5 9   តដល (5 , 9) 1  
 ក្នាេះ 135 4x y តចកោច់ៃងឹ 45ោលណៈ 
  135 4x y  តចកោច់ៃងឹ 5ផង ៃងិ 135 4x y តចកោច់ៃងឹ 9ផង 
  135 4x y តចកោច់ៃងឹ 5  ោលណក្លខខាងចុង 0y   ឬ 5y   
         ក្បើ 0y   ក្គបាៃ ៖ 
    ចុំៃៃួ135 4x y តចកោច់ៃងឹ 9ោលណៈ 
     1 3 5 4 0x     តចកោច់ៃងឹ9  
   9 4 x  តចកោច់ៃងឹ9  
   4 x តចកោច់ៃងឹ9  
   4 9 9 4x k x k      
   1 9 4 5k x       
    (ក្រ េះ 0 9x   ៃងិ xជាចុំៃៃួគែ់) 
         ក្បើ 5y   ក្គបាៃ ៖ 
    ចុំៃៃួ135 4x y តចកោច់ៃងឹ 9ោលណៈ 
   1 3 5 4 5x     តចកោច់ៃងឹ9  
   18 x តចកោច់ៃងឹ9  
   x តចកោច់ៃងឹ9  

   9x k  
   0 9 0 0k x       
    1 9 1 9k x       
ដចូក្ៃេះ  ក្លខក្ៅខាង់ x  ៃងិ yគ ឺ ( 5 , 0) , ( 0 , 5)x y x y    ,  
          ( 9 , 5)x y   
 ក្ ើយចុំៃៃួក្នាេះគ ឺ135540 , 135045 , 135945  




