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I. លលើរងវង់មួយមានផចតិ O  នងិកាំ R  ។  លគឲ្យធ្នបីូតគ្នន  
       60oAB BC CD    ។ 
 ១. រាប់របលភទចតលុកណ ABCD   ។ 
 ២. បន្ទា ត់ប ៉ះរងវង់ផចតិO រតង់ B កត់បន្ទា ត់ AD រតង់ P ។   
        បង្ហា ញថារតលីកណPAB  ជារតលីកណសមាត ។ 
 ៣. គណន្ទ PO  នងិ PBជាអនគុមនន៍ន R   ។ 
 ៤. M  ជាចាំណុចកណ្តា លននអងកត់ OA  ល ើយ E  ជាចាំណុរចសពវ 
          រវាងបន្ទា ត់ PB  នងិ CD   ។ គណន្ទ EM  ជាអនគុមន៍R  ។ 
 ៥. H ជាចាំណុចរបសពវរវាងបន្ទា ត់ EM  នងិ BO។  

        គណន្ទផលលធ្ៀប MH

ME
។   បង្ហា ញថាបន្ទា ត់ PH កត់អងកត់  

        ED រតង់ចាំណុចកណ្តា ល I  ។ 
II.   រងវង់ O  មួយមានអងកត់ផចតិ 5AB cm  ។  បន្ទា ត់ L  មួយប ៉ះរងវង់លន៉ះ  
      រតង់ C  ល ើយដែល 4AC cm ។  បន្ទា ត់ AD  ជួបរងវង់មាងលទៀត  
      រតង់ D   ល ើយដកងនងឹបន្ទា ត់ L  រតង់ E  ។  M  ជាចាំណុចរបសពវ  
      រវាងបន្ទា ត់ AC  នងិ BD  ។  N ជាចាំណុចកណ្តា លននរជុង AD   ។ 
 ១. កាំណត់របលភទនន ABC  នងិ ABD  ។   
        គណន្ទបរមិារតនន ABC  ។ 
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 ២. បង្ហា ញចតលុកណ CENO  ជាចតលុកណដកង ។ 
 ៣. លរបៀបលធ្ៀបរតលីកណ MAB  នងិ MDC   ។   
                ទាញបញ្ជា ក់ថា MA MC MB MD    
III.  លគឲ្យរងវង់ផចតិO  មានអងកត់ផចតិ AB ដែល 8AB cm  ។ H  ជាចាំណុច  
     មួយលៅលលើOA  ដែល 2.5OH cm  ។ តាម H  លគគូសបន្ទា ត់ដកង  
     នងឹអងកត់ AB ល ើយកត់រងវង់រតង់ C  នងិ D   ។ 
 ១. រាប់របលភទរតលីកណ ABC   ។ 
 ២. គណន្ទ AH  នងិ BC   ។ 
 ៣. លគគូសអងកត់ធ្ន ូCP  ដកងនងឹរជុងCD  រតង់C  ។ បង្ហា ញថា  
       , ,D O P  រត់រតង់ជួរគ្នន  ។ 
IV. លគឲ្យរតលីកណ ABC  មួយដកងរតង់ A  នងិ មានកមពស់ AH   ។   
      លគគូសរងវង់អងកត់ផចតិ AH  កត់រជុង AB  នងិ AC លរៀងគ្នន  រតង់ D   
       នងិ E   ។ 
 ១. រាប់របលភទចតលុកណ AEHD   ។ 
 ២. របែចូ ABC  នងិ ADE  ។ ទាញបញ្ជា ក់ថា  
        AB AD AC AE   ។ 
 ៣. រាយបញ្ជា ក់ថា BDEC  ជាចតលុកណចារកឹកនងុរងវង់  ។ 
V. លគឲ្យរតលីកណសម័ងស ABC មួយ ។ Dជាចាំណុចមួយលៅលលើបន្ទល យ 
    ននអងកត់ AB  ខាង A ។  រងវង់ផចតិ A  កាំ ADកត់រជុង AB រតង់G  នងិ       
    កត់រជុង AC រតង់ E ។ បន្ទា ត់ DE  នងិ បន្ទា ត់ BC  កត់គ្នន រតង់ F ។ 
 ១. គណន្ទរង្ហវ ស់មុាំ GED   ។ 
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 ២. រាប់របលភទននរតលីកណ FBD   ។ 
 ៣. របែចូ BDF  នងិ GDE  រចួទាញបញ្ជា ក់ថា 
           BD GE GD BF    ។ 
VI. រងវង់ផចតិOមានអងកត់ផចតិBC ដែល 4BC cm ។ Aជាចាំណុចមួយ 
       លៅលលើ រងវង់ផចតិO  លន៉ះ ដែល 30oABC  ។ បន្ទា ត់ AE ជួបរជុង  
       BC រតង់ D  ល ើយ ជួបរងវង់ផចតិOមាងលទៀតរតង់ E  ។ 
 ១. កាំណត់របលភទនន ABC  នងិ AOC   ។ 
 ២. គណន្ទរបដវងរជុង ,AB AC  នងិ រង្ហវ ស់មុាំ AEB   ។ 
 ៣. លរបៀបលធ្ៀប ACD នងិ BED  ។ ទាញបញ្ជា ក់ថា 

         DA DE DB DC    
VII. រងវង់មួយមានផចតិ O  នងិ អងកត់ផចតិ AB  ដែល 8AB cm ។ M  ជា 
    ចាំណុចមួយននរងវង់ផចតិ O   ល ើយដែល 3BM cm  ។ លគបន្ទល យអងកត់ 
   AB ខាង B ឲ្យាន 3BE cm ។បន្ទា ត់ L មួយដកងនងឹបន្ទា ត់ AE រតង់ E   
    ល ើយបន្ទា ត់ L  ជួបបន្ទា ត់ AM រតង់ N   ។ 
 ១. គណន្ទ AE  នងិ AM   ។ 
 ២.បង្ហា ញថា MAB នងិ EAN ែចូគ្នន ។ទាញរក AN នងិEN  ។ 
 ៣.បង្ហា ញថាចតលុកណ BENM ចារកឹកនងុរងវង់ដែលលគនងឹរតវូ 
          បញ្ជា ក់ទតីាាំងផចតិ នងិគណន្ទរបដវងកាំរបស់វា  ។ 
VIII. M ជាចាំណុចមួយលៅលលើរងវង់C ដែលមានផចតិOនងិកាំR ។ រងវង់C  
       ដែលមានផចតិM នងិកាំ r (ដែល r R )ជួបរងវង់C រតង់ Aនងិ B ។  
       បន្ទា ត់ OM ជួបរងវង់ C រតង់ D  ល ើយជួបរងវង់ C រតង់ E  នងិ  F
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       ដែល E លៅលលើអងកត់ DM ។ បន្ទា ត់  ដកងនងឹបន្ទា ត់ DM រតង់ F   
        ល ើយជួបបន្ទា ត់ DA  នងិ DB  លរៀងគ្នន រតង់ I  នងិ J  ។ 
 ១. គណន្ទរង្ហវ ស់មុាំ DAM  នងិ DBM  ។   ទាញបញ្ជា ក់ថា 
       បន្ទា ត់ DI  នងិ បន្ទា ត់ DJ ប ៉ះនងឹរងវង់ C រតង់ A  នងិ B  ។ 
 ២. បង្ហា ញថាចតលុកណ AMFI  ចារកឹកនងុរងវង់មួយ  ។ 
 ៣. លរបៀបលធ្ៀប ADM  នងិ FDI  ។ 

 ៤. ទាញបញ្ជា ក់ថា AD DM AM

FD DI FI
   ល ើយ  

        2 (2 )AD DI R R r    ។ 
IX. លគមានកនល៉ះរងវង់ផចតិ O  ដែលមានកាំR  នងិអងកត់ផចតិ AB  ។ C ជា 
    ចាំណុចមួយលៅលលើកនល៉ះរងវង់លន៉ះដែល 60oBC   ។  I  ជាចាំណុចមួយ 

    លៅលលើអងកត់ BC ដែល
2

R
BI   ។  បន្ទា ត់ AI កត់កនល៉ះរងវង់លន៉ះរតង់ F  

    ល ើយបន្ទា ត់ AC  កត់បន្ទា ត់ BF  រតង់ K  ។ 
 ១. រាប់របលភទរតលីកណ OBC   ។ 
 ២. លរបៀបលធ្ៀប ACI  នងិ BCK   រចួទាញវាិក  ។ 
 ៣. បង្ហា ញថាចតលុកណCIFK ចារកឹកនងុរងវង់មួយដែលអាច 
        បញ្ជា ក់ផចតិវាាន ។ 
 ៤.  គណន្ទរបដវង AC  ជាអនគុមនន៍ន R  ។ 
X. លគឱ្យរតលីកណសម័ងស ABC  ដែលមានរជុងរបដវង 4cm ។ លគគូស  
      កនល៉ះបន្ទា ត់ [ )At  ស្សបនងឹរជុង BC  ។ H  ជាចាំលណ្តលដកងននC  
      លលើកនល៉ះបន្ទា ត់ [ )At  ។ 



លហំាត់ធរណីមាត្តថ្នា ក់ទ៩ី ររៀបររៀងរោយ សខុ ពសិដិ្ ឋ 

5 

 ១. គណន្ទ CH នងិ AH  ។ 
 ២. គណន្ទ BH  ។ 
 ៣. គណន្ទនផារកឡាននរតលីកណ ABH  ។ 
XI. លគមានរតលីកណEFG ដកងរតង់E  ល ើយរង្ហវ ស់មុាំ 30oEGF   ។   
   K  ជាចាំណុចមួយលៅលលើរជុង EG  ដែល 45oEKF   នងិ រង្ហវ ស់  
   4EK cm  ។ 
 ១. គណន្ទរង្ហវ ស់មុាំ GFK   របដវងEF  នងិFG  ។ 
 ២. គណន្ទនផារកឡារបស់រតលីកណEFG  ។ 
XII. រងវង់ផចតិ O  មួយចារកឹលរៅរតលីកណ ABC  មួយដែលមាន 
     កមពស់ AH  នងិ មុាំកនងុទាាំងបីជាមុាំស្សួច ។  D ជាចាំណុចឆលុ៉ះនន A   
     ចាំល ៉ះផចតិ O  ។ 
  ១. បង្ហា ញថា ABC ADC  នងិ ACB ADB  ។ 
 ២. លរបៀបលធ្ៀប HAB នងិ CAD រចួល ើយ HAC នងិ BAD ។ 
 ៣. បង្ហា ញថា AB AC AD AH    ល ើយ A AB D H C  ។ 
XIII. លគមានរងវង់ O  ដែលមានកាំលសមើ R  ។ Pជាចាំណុចមួយលៅលរៅ 
រងវង់O  ដែល 3OP R  ។ លគគូសអងកត់ផចតិ MN  របស់រងវង់O  លោយលធ្វ ើ 
យ ងណ្តឱ្យ PMN  ដកងរតង់M  ។ 
 ក. គណន្ទរជុង នងិនផារកឡារបស់ PMN  ជាអនគុមនន៍ន R  ។ 
 ខ. អងកត់PN កត់រងវង់O រតង់K ។ បង្ហា ញថាបន្ទា ត់MK ដកងនងឹ 
     បន្ទា ត់ NP។ 
 គ. គណន្ទរបដវងអងកត់PK  ជាអនគុមនន៍ន R  ។  
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XIV. លគមានរងវង់ផចតិO  កាំR  នងិអងកត់ផចតិ AB  ។ លគបន្ទល យអងកត់ផចតិ  
AB  ឱ្យានBC R  ។ តាមចាំណុចC  លគគូសបន្ទា ត់ប ៉ះនងឹរងវង់ផចតិO  
រតង់M  ។ លគភ្ជា ប់អងកត់ ,MA MO  នងិMB  ។ 
 ក. បង្ហា ញថារតលីកណOMB  ជារតលីកណសម័ងស។ 
 ខ. រករបលភទននរតលីកណ AMC  ។ 
 គ. គណន្ទរបដវងអងកត់BM  នងិ AM  ជាអនគុមនន៍នR ។ 
 ឃ. គណន្ទនផារកឡាននរតលីកណ ACM  ។ 
XV.លគឱ្យរងវង់ផចតិO  កាំR នងិអងកត់ផចតិ 2BC R ។ លគគូសអងកត់ធ្នូ AB   
     ឱ្យាន 30ABC   ។  
  ១. រាប់របលភទរតលីកណ ABC រចួគណន្ទរង្ហវ ស់រជុង AB នងិ  
      AC  ជាអនគុមនន៍ន ។ 
  ២. លគគូសកនល៉ះបន្ទា ត់ពុ៉ះននមុាំ BAC  កត់រជុង BC  រតង់M  នងិ  
       កត់រងវង់ផចតិO  រត់ D  ។  
      ក. គណន្ទ BM  នងិ CM  ។ 
      ខ. លរបៀបលធ្ៀបរតលីកណ ABDនងិ AMC រចួសរលសរផលលធ្ៀប 
           ែាំណូច។  រាយបាំភលថឺា 2AB AC AM MB MC     ។ 
      គ. គណន្ទ MA  ជាអនគុមនន៍នR  ។ 
  XVI. រងវង់មួយមានផចតិO  មានអងកត់ផចតិ BC  នងិកាំលសមើនងឹ R  ។ H  ជា 
      ចាំណុចកណ្តា លននរជុង OC  ។ រតង់ H  លគគូសអងកត់ធ្នូ AD  ដកងនងឹ 
      បន្ទា ត់ BC  ។ បន្ទា ត់ BA  នងិបន្ទា ត់ DC ជួបគ្នន រតង់ E  ។ 
 ១. លរបៀបលធ្ៀបរតលីកណ EBC  នងិ EDA  ។ 
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២. គណន្ទ AC  នងិ AB  ទាក់ទងនងឹតនមល R  ។ 
៣. រាប់របលភទចតលុកណ ACDO  ។ 

XVII. ABC  ជារតលីកណដកងសមាតរតង់ A  ល ើយ AB AC x  ។ 
  DAC  កជ៏ារតលីកណដកងសមាតដកងរតង់ D ។ រតលីកណទាាំងពលីន៉ះ 
  សថិតលៅសងខាងននរជុងរមួ AC  ។ 

១. កាំណត់របលភទចតលុកណ ABCD  ។ 
២. គណន្ទ ,BC AD  ជាអនគុមនន៍ន x  (ជាប់ទាក់ទងនងឹ x )។ 
៣. អងកត់រទូងទាាំងពរីរបស់ចតលុកណកត់គ្នន រតង់O ។ បង្ហា ញថា 
  AOD  ែចូ COB  ។ រចួរកផលលធ្ៀបែាំណូច។ គណន្ទ ,OA  

      ,OC OB  ជាអនគុមនន៍ន x   ។ 
៤. រងវង់មានអងកត់ផចតិ BC កត់អងកត់ BD  រតង់ K  ។ 
 បង្ហា ញថា អងកត់CK  ជាកមពស់ BCD  ។ 

XVIII. លយើងមានរងវង់ពរី ផចតិ O  នងិ O  កាំR  នងិR  លរៀងគ្នន  ប ៉ះគ្នន
  ខាងលរៅរតង់ចាំណុច A  ។ បន្ទា ត់មួយគូសលចញពី A  កត់រងវង់លន៉ះ 
  រតង់M  នងិ M   ។ 

១. បង្ហា ញ បន្ទា ត់ OM   នងិ O M   ស្សបគ្នន  ។ 
២. រាយបញ្ជា ក់ថា បន្ទា ត់ប ៉ះរតង់M  នងិ M   ស្សបគ្នន ។ 

៣. គណន្ទផលលធ្ៀប AM

AM

  ជាអនគុមនន៍ន R  នងិ R  ។ 
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 I.  េលរង�ង់មួយមានផ�តិ O  នងិក ំ R  ។  េគឲ្យធ��បីតគា�  
   60oAB BC CD= = =  ។ 

១. ្របាប់្របេភទចតេុកណ ABCD   ។ 

២. បនា� ត់ប៉ះរង�ង់ផ�តិO ្រតង់ B កត់បនា� ត់ AD ្រតង់ P ។  

     បង� ញថា្រតេីកណ PAB  ជា្រតេីកណសមបាត ។ 

៣. គណនា PO  នងិ PB ជាអនគុមនៃ៍ន R   ។ 

៤. M  ជាចំណុចកណា� លៃនអង�ត់ OA  េហយ E  ជាចំណុ្រចសព� 

      រវងបនា� ត់ PB  នងិ CD   ។ គណនា EM  ជាអនគុមន៍R  ។ 

៥. H ជាចំណុច្របសព�រវងបនា� ត់ EM  នងិ BO ។  

គណនាផលេធៀប
MH
ME

។   បង� ញថាបនា� ត់ PH កត់អង�ត់ 

ED ្រតង់ចំណុចកណា� ល I  ។ 

ដេំណាះ្រសយ 

B

OA

C

D
P M

E

H

I
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១. ្របាប់្របេភទចតេុកណ ABCD  

  េយងមាន    60 60 60 180o o o oAB BC CD+ + = + + =  

   ឬ   180oAD = ឬ 180oAOD∠ =  

   េនាះ AD  ជាអង�ត់ផ�តិៃនរង�ង់ផ�តិ O  

 

   ក��ង OAB∆ មានOA OB= (ករំង�ង់)នងិ 60oAB = េនាះ 60oAOB∠ =  
    េនាះ AOB∆  ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

   វបិាក OA OB AB R= = =  នងិ 60oAOB OAB OBA∠ = ∠ = ∠ =    (1)  

 

     ក��ង OBC∆  មាន OB OC=  (ករំង�ង់)   

        នងិ  60oBC =  េនាះ 60oBOC∠ =  

        េនាះ OBC∆ ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

  វបិាកOB OC BC R= = =  នងិ 60oBOC OBC OCB∠ = ∠ = ∠ =  (2)  

    ក��ង OCDD  មាន OC OD=  (ករំង�ង់)  

      នងិ  60oCD = េនាះ 60oCOD∠ =  

      េនាះ CODD  ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

  វបិាកOC OD CD R= = = នងិ 60oCOD OCD ODC∠ = ∠ = ∠ = (3)  

  តម (1) , (2) នងិ (3) េយងបាន AB DC=  នងិ 60oOAB ODC∠ = ∠ =  

  ឬ DAB ADC∠ = ∠  

  េនាះ ក��ងចតេុកណ ABCD  មានៈ 

   AB DC=  (ស្រមាយខងេល) 

   DAB ADC∠ = ∠  (ស្រមាយខងេល) 

  ដចូេនះ  ចតេុកណ ABCD  ជាតេុកណព� យសមបាត 
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២. បង� ញថា្រតេីកណ PAB  ជា្រតេីកណសមបាត 

    េយងមាន 
 60 30
2 2

o
oABABP∠ = = =  (មំុពេិសស)   (*)  

   េហយ  ( )1
2

APB BD AB∠ = −   (មំុេ្រករង�ង់)   

  ( )1 (60 60 ) 60 30
2

o o o o= + − =   (**)  

  តម (*)  នងិ (**) េយងបាន 30oABP APB∠ = ∠ =  

  ្រតេីកណ PAB  មាន 30oABP APB∠ = ∠ =   (ស្រមាយខងេល) 

  ដចូេនះ  ្រតេីកណ PAB  ជា្រតេីកណសមបាត 

៣. គណនា PO  នងិ PB  ជាអនគុមនៃ៍ន R  

  តមស្រមាយខងេល េយងមាន PAB∆  ជា្រតេីកណសមបាត 

  េនាះ PA AB R= =  

  េយងបាន 2PO PA AO R R R= + = + =  

ម្យោ៉ ងេទៀត  បនា� ត់ PB   ជាបនា� ត់ប៉ះរង�ង់ផ�តិ O  ្រតង់ B េនាះ PB OB⊥   

  តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័ េយងបាន 2 2 2PO PB OB= +  

     

2 2 2

2 2 2 2

2

(2 )

4 3

3 3

R PB R

PB R R R

PB R R

= +

= − =

⇒ = =

 

ដចូេនះ  2 , 3PO R PB R= =  

 

៤.  គណនា EM  ជាអនគុមនៃ៍ន R  

  េយងមាន 60oAPB∠ =  នងិ 60oODC∠ =  

  ក��ង្រតេីកណ PDE  មាន 180oP D E∠ +∠ +∠ =  (ផលបូកមំុក��ង្រតេីកណ) 

   េនាះ 180 180 30 60 90o o o o oE P D∠ = −∠ −∠ = − − =  

  េនាះ ្រតេីកណ PDE  ជា្រតេីកណែកង 
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  េដយ M  ជាចំណុចកណា� លៃន្រជុង OA  េហយ AP OD R= =  

  នាឱំ្យ M ជាចំណុចកណា� លៃន្រជុង PD  

  េនាះ EM  ជាេមដ្យោនៃន្រតេីកណ EPD ្រតវូនងឹអីុបូ៉េតនសុ PD  

  េយងបាន 
2 3

2 2 2
PD R R REM +

= = =  

  ដចូេនះ  
3
2
REM =  

 

៥. គណនាផលេធៀប 
MH
ME

 

  OMH∆  មាន 60oO∠ =  េហយ 60oM COD∠ = ∠ =  (មំុ្រតវូគា� ) 

  OMH⇒∆  ជា្រតេីកណសម័ង្ស  
2
RMH MO⇒ = =  

  េយងបាន 12
3 3
2

R
MH

RME
= =  

 ដចូេនះ 
1
3

MH
ME

=
 

 

បង� ញថាបនា� ត់ PH  កត់អង�ត់ ED  ្រតង់ចំណុចកណា� ល I  

 េយងមាន EM  ជាេមដ្យោនៃន្រតេីកណ EPD ្រតវូនងឹអីុបូ៉េតនសុ PD  

 េហយម្យោ៉ ងេទៀត 
1
3

MH
ME

=  

 េនាះ H  ជាទ្ីរបជំុទម�ន់ៃន្រតេីកណ PDE  

 PI⇒ ជាេមដ្យោនៃន្រតេីកណ PDE  ្រតវូនងឹ្រជុង ED  ID IE⇒ =  

ដចូេនះ  បនា� ត់ PH  កត់អង�ត់ ED  ្រតង់ចំណុចកណា� ល I  
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  II.  រង�ង់ O  មួយមានអង�ត់ផ�តិ 5AB cm=  ។  បនា� ត់ L  មួយប៉ះរង�ង់េនះ  

      ្រតង់ C  េហយែដល 4AC cm= ។  បនា� ត់ AD  ជួបរង�ង់ម�ងេទៀត  

      ្រតង់ D   េហយែកងនងឹបនា� ត់ L  ្រតង់ E  ។  M  ជាចំណុច្របសព�  

      រវងបនា� ត់ AC  នងិ BD  ។  N ជាចំណុចកណា� លៃន្រជុង AD   ។ 

 ១. កណំត់្របេភទៃន ABC∆  នងិ ABDD  ។   

        គណនាបរមិា្រតៃន ABC∆  ។ 

 ២. បង� ញចតេុកណ CENO  ជាចតេុកណែកង ។ 

 ៣. េ្របៀបេធៀប្រតេីកណ MAB  នងិ MDC   ។   

                ទញប�� ក់ថា MA MC MB MD× = ×  
 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ក. កណំត់្របេភទៃន ABC∆  នងិ ABDD  

   ABC∆  មាន 90oACB∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

O
A B

C

E

D

MN
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    AC BC⇒ ⊥  ្រតង់ C  

  ដចូេនះ  ABC∆  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ C  

 

    ABDD  មាន 90oADB∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

    AD BD⇒ ⊥  ្រតង់ D  

  ដចូេនះ  ABDD  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ D  

 

  គណនាបរមិា្រតៃន ABC∆  

      គណនា្របែវង BC  

   ក��ង្រតេីកណែកង ABC  តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័ 

   េយងបាន 2 2 2AB AC BC= +  

          2 2 25 4 BC= +

 

 

2 2 25 4 25 16 9

9 3

BC

BC

= − = − =

⇒ = =
 

   េយងបាន បរមិា្រត P AB AC BC= + + 5 4 3 12cm= + + =  

 ដចូេនះ  បរមិា្រតៃន ABC∆  គ ឺ 12P cm=  
 

ខ.  បង� ញថាចតេុកណ CENO  ជាចតេុកណែកង 

    ចតេុកណ CENO  មាន ៖ 

   CE NE⊥  (សមតកិម�)   (1)  

 OC EC⊥  (បនា� ត់ L ប៉ះរង�ង់្រតង់ C ) (2)  

 ម្យោ៉ ងេទៀត N  ជាចំណុចកណា� លៃន្រជុង AD  េនាះ ON NE⊥  (3)  

តម (1) , (2)  នងិ (3)  េយងបាន CENO  ជាចតេុកណែកង 

 ដចូេនះ  ចតេុកណ CENO  ជាចតេុកណែកង 
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គ. េ្របៀបេធៀប្រតេីកណ MAB  នងិ MDCD  

   ្រតេីកណ MAB  នងិ MDCD  មាន ៖ 

 AMB CMD∠ = ∠  (មំុទល់កពូំល) 

 ABM DCM∠ = ∠ (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AD រមួ) 

 ដចូេនះ  ~MAB BDCDD   តមករណី ម.ម 

 

ទញប�� ក់ថា MA MC MB MD× = ×  

 េយងមាន ~MAB BDCDD   

  វបិាក  ~
MAB

MA MB
MD MC

MDC
⇒ =  

    MA MC MB MD⇒ × = ×  
 ដចូេនះ   MA MC MB MD× = ×  
 

 

 III. េគឲ្យរង�ង់ផ�តិO  មានអង�ត់ផ�តិ AB ែដល 8AB cm=  ។ H  ជាចំណុច  

     មួយេនេល OA  ែដល 2.5OH cm=  ។ តម H  េគគូសបនា� ត់ែកង  

     នងឹអង�ត់ AB េហយកត់រង�ង់្រតង់ C  នងិ D   ។ 

 ១. ្របាប់្របេភទ្រតេីកណ ABC   ។ 

 ២. គណនា AH  នងិ BC   ។ 

 ៣. េគគូសអង�ត់ធ�� CP  ែកងនងឹ្រជុងCD  ្រតង់C  ។ បង� ញថា  

       , ,D O P  រត់្រតង់ជួរគា�  ។ 

 
 
 

14 



កែំណលហំត់ធរណីមា្រតថា� ក់ទ៩ី េរៀបេរៀងេដយ សខុ ពសិដិ � 

ដេំណាះ្រសយ 

  

 

 

 

 

 

១. ្របាប់្របេភទ្រតេីកណ ABC  

 ្រតេីកណ ABC  មាន 90oACB∠ = ( មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះ AC BC⊥  

 ដចូេនះ ្រតេីកណ ABC  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ C  

 

២. គណនា AH  នងិ BC  

   េយងមាន 
8 4

2 2
ABOA cm= = = (ករំង�ង់) 

  េនាះ 4 2.5 1.5AH OA OH cm= − = − =  

ដចូេនះ  1.5AH cm=  

 ក��ង្រតេីកណែកង ABC តមទំនាក់ទំនងមា្រតក��ង្រតេីកណែកងេយងបាន  

  2BC AB HB= ×  
 េដយ 8AB cm=  នងិ 2.5 4 6.5HB cm= + =  

 េយងបាន 2 8 6.5 52BC = × =  

  52 2 13BC cm⇒ = =  
 ដចូេនះ  2 13BC cm=  
 

A BOH

C

D



2.5cm

P
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៣. បង� ញថា , ,D O P រត់្រតង់ជួរគា�  

     េយងមាន C  នងិ D  ជាចំណុចេនេលរង�ង់ផ�តិ O  ( ឬ CD  ជា 

        អង�ត់ធ��មួយៃនរង�ង់) 

     េហយ CP  ជាអង�ត់ធ��មួយៃនរង�ង់ផ�តិ O  

     េដយ CP CD⊥  េនាះ 90oDCP∠ =  

    ⇒ DCP∠  ជាមំុចរកឹកន�ះរង�ង់មានផ�តិ O  

     េនាះ DP  ជាអង�ត់ផ�តិៃនរង�ង់ផ�តិ O  

ដចូេនះ  , ,D O P រត់្រតង់ជួរគា�  

 

 

  IV. េគឲ្យ្រតេីកណ ABC  មួយែកង្រតង់ A  នងិ មានកម�ស់ AH   ។   

        េគគូសរង�ង់អង�ត់ផ�តិ AH  កត់្រជុង AB  នងិ AC េរៀងគា�  ្រតង់ D   

         នងិ E   ។ 

 ១. ្របាប់្របេភទចតេុកណ AEHD   ។ 

 ២. ្របដចូ ABC∆  នងិ ADED  ។ ទញប�� ក់ថា  

        AB AD AC AE× = × ។ 

 ៣. ្រសយប�� ក់ថា BDEC  ជាចតេុកណចរកឹក��ងរង�ង់  ។ 
 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

A

B CH

D

E
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១. ្របាប់្របេភទចតេុកណ AEHD  

   េយងមាន 90oBAC∠ =  ( ABC∆  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ A ) 

    េនាះ 90oDAE BAC∠ = ∠ = (មំុរមួ)  ឬ  AD AE⊥   (1)  

  ម្យោ៉ ងេទៀត  េយងមាន D  នងិ E  ជាចំណុចេនេលរង�ង់ អង�ត់ផ�តិ AH  

  េនាះ 90oADH AEH∠ = ∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់)  

         ឬ AD DH⊥  នងិ AE EH⊥   (2)  
  តម (1)  នងិ (2)  េយងបាន AEHD  ជាចតេុកណែកង 

 ដចូេនះ   AEHD  ជាចតេុកណែកង 

 

២. ្របដចូ ABC∆  នងិ ADED  

េយងមាន  ACB DAH∠ = ∠  (មំុមាន្រជុង្រតវូគា�  ែកងេរៀងគា� ) ( )i  

      AHE ADE∠ = ∠  (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AE  រមួ) ( )ii  

 េហយម្៉យោងេទៀត DAH AHE∠ = ∠  (មំុឆា� ស់ក��ង) ( )iii  

 តម ( ) , ( )i ii  នងិ ( )iii  េយងបាន ACB ADE∠ = ∠  

ABC∆  នងិ ADED  មាន៖ 

 BAC DAE∠ = ∠   ( A∠  ជាមំុរមួ) 

  ACB ADE∠ = ∠  (ស្រមាយខងេល) 

ដចូេនះ  ABC ADED ∼ D  តមករណីដំណូចទ១ី   ម.ម 

ទញប�� ក់ថា AB AD AC AE× = ×  

  េយងមាន ABC ADED ∼ D  

    វបិាក ~
ABC

AB AC
AE AD

AED

D
⇒ =

D
     AB AD AC AE⇒ × = ×  

 ដចូេនះ AB AD AC AE× = ×  
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្រសយប�� ក់ថា BDEC  ជាចតេុកណចរកឹក��ងរង�ង់ 

 តមស្រមាយ (២) េយងមាន ACB ADE∠ = ∠ េនាះ ECB ADE∠ = ∠  

 េយងបាន 180oBDE ECB BDE ADE BDA∠ +∠ = ∠ +∠ = ∠ =  (មំុរប) 

ដចូេនះ BDEC  ជាចតេុកណចរកឹក��ងរង�ង់ 

 

 

  V. េគឲ្យ្រតេីកណសម័ង្ស ABC មួយ ។ D ជាចំណុចមួយេនេលបនា� យ 

    ៃនអង�ត់ AB  ខង A ។  រង�ង់ផ�តិ A  ក ំ AD កត់្រជុង AB ្រតង់G  នងិ       

    កត់្រជុង AC ្រតង់ E ។ បនា� ត់ DE  នងិ បនា� ត់ BC  កត់គា� ្រតង់ F ។ 

 ១. គណនារង� ស់មំុ GED∠   ។ 

 ២. ្របាប់្របេភទៃន្រតេីកណ FBD   ។ 

 ៣. ្របដចូ BDFD  នងិ GDED  រចួទញប�� ក់ថា 

           BD GE GD BF⋅ = ⋅  ។ 

 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A

B C

D

G E

F
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១. គណនារង� ស់មំុ GED∠  

េយងមាន DG  ជាអង�ត់ផ�តិៃនរង�ង់ផ�តិ A  េនាះ 90oGED∠ =  

(មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

ដចូេនះ  90oGED∠ =  

 

២. ្របាប់្របេភទៃន្រតេីកណ FBD  

េយងមាន ABC∆ ជា្រតេីកណសមង្ស េនាះ 60oBAC B C∠ = ∠ = ∠ =  

  េនាះ   60oGE BAC= ∠ =  (មំុផ�តិ នងិ ធ��ស� ត់) 

  េយងបាន  
 60 30
2 2

o
oGEBDF∠ = = = (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� GE ) 

  ក��ង្រតេីកណ FBD  មាន 180oB D BFD∠ +∠ +∠ =   

      (ផលបូកមំុក��ង្រតេីកណ) 

    0180 180 60 30 90o o o oBFD B D⇒∠ = −∠ −∠ = − − =  
ដចូេនះ  ្រតេីកណ FBD  ជា្រតេីកណកន�ះសម័ង្ស 

 

៣. ្របដចូ BDFD  នងិ GDED  

 BDFD  នងិ GDED មាន ៖ 

 BDE BDF∠ = ∠  ( D∠  ជាមំុរមួ) 

 90oGED BFD∠ = ∠ =  (មំុែកង) 

ដចូេនះ  ~BDF GDEDD   តមករណីដំណូចទ១ី (ម.ម) 

 

ទញប�� ក់ថា BD GE GD BF⋅ = ⋅  

 េយងមាន ~BDF GDEDD   
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 វបិាក ~
BDF

BD BF
GD GE

GDE

D
⇒ =

D
 

   BD GE GD BF⇒ ⋅ = ⋅  
ដចូេនះ  BD GE GD BF⋅ = ⋅  

 

  VI. រង�ង់ផ�តិO មានអង�ត់ផ�តិ BC ែដល 4BC cm= ។ A ជាចំណុចមួយ 

        េនេល រង�ង់ផ�តិO  េនះ ែដល 30oABC∠ = ។ បនា� ត់ AE ជួប្រជុង  

       BC ្រតង់ D  េហយ ជួបរង�ង់ផ�តិO ម�ងេទៀត្រតង់ E  ។ 

 ១. កណំត់្របេភទៃន ABC∆  នងិ AOC∆   ។ 

 ២. គណនា្របែវង្រជុង ,AB AC  នងិ រង� ស់មំុ AEB∠   ។ 

 ៣. េ្របៀបេធៀប ACDD នងិ BEDD  ។ ទញប�� ក់ថា 

         DA DE DB DC× = ×  
 

ដេំណាះ្រសយ 
 

 

 

 

 

 

 

១. កណំត់្របេភទៃន្រតេីកណ ABC នងិ AOC∆  

  េយងមាន BC  ជាអង�ត់ផ�តិរង�ង់ផ�តិ O  
   េនាះ 90oBAC∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

O
B C

A

30o

E

D
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  េនាះ ABC∆  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ A  

 ែត 30oABC∠ =  (សមតកិម�) 

ដចូេនះ  ABC∆  ជា្រតេីកណកន�ះសម័ង្ស 

 វបិាក 60oACB∠ =  

 

  ្រតេីកណ AOC  មាន OA OC=  (កងំ�ង់) 

  េនាះ AOC∆  ជា្រតេីកណសមបាត 

  ែត 60oACB∠ = (វបិាកខងេល)  

   េនាះ 60oACO ACB∠ = ∠ =  (មំុរមួ) 

ដចូេនះ AOC∆  ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

 វបិាក ៖ 4 2
2 2

ACAC OA OC cm= = = = =  នងិ  

   60oAOC OAC∠ = ∠ =  
 

២. គណនា្របែវង្រជុង ,AB AC នងិ រង� ស់មំុ AEB∠  

    តមស្រមាយខងេល េយងមាន ABC∆  ជា្រតេីកណកន�ះសម័ង្ស 

    េយងបាន 3 4 3 2 3
2 3

BCAB cm= = =  

    េហយ 4 2
2 2

BCAC cm= = =  

    ម្យោ៉ ងេទៀត 60oAEB ACB∠ = ∠ =  (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AB  រមួ) 

ដចូេនះ  2 3 , 2AB cm AC cm= =  នងិ 60oAEB∠ =  

 

៣. េ្របៀបេធៀប ACDD  នងិ BEDD  

 ACDD  នងិ BEDD  មាន ៖ 

 BED ACD∠ = ∠  (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AB  រមួ) 
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 ADC BDE∠ = ∠  (មំុទល់កពូំល) 

ដចូេនះ  ~ACD BEDDD   តមករណីដំណូចទ១ី (ម.ម) 

ទញប�� ក់ថា DA DE DB DC× = ×  

 េយងមាន  ~ACD BEDDD   

 វបិាក ~
ACD

DA DC
DB DE

BED

D
⇒ =

D
 

   DA DE DB DC⇒ × = ×  
ដចូេនះ  DA DE DB DC× = ×  
 

ចំណ:ំ  កម �ស់្រតេីកណសមង័្សគ ឺ 3
2

ah = ែដល a ជារង� ស់្រជងុៃន្រតេីកណសមង័្ស 

           ្រតេីកណែកងែដលម ុ�ំសចួមានរង� ស់30o ឬ 60o ជា្រតេីកណកន �ះសមង័្ស 

 

 

 VII.  រង�ង់មួយមានផ�តិ O  នងិ អង�ត់ផ�តិ AB  ែដល 8AB cm= ។ M  ជា 

    ចំណុចមួយៃនរង�ង់ផ�តិ O   េហយែដល 3BM cm=  ។ េគបនា� យអង�ត់ 

   AB ខង B ឲ្យបាន 3BE cm= ។បនា� ត់ L មួយែកងនងឹបនា� ត់ AE ្រតង់ E   

    េហយបនា� ត់ L  ជួបបនា� ត់ AM ្រតង់ N   ។ 

 ១. គណនា AE  នងិ AM   ។ 

 ២.បង� ញថា MAB∆ នងិ EAN∆ ដចូគា� ។ទញរក AN នងិ EN  ។ 

 ៣.បង� ញថាចតេុកណ BENM ចរកឹក��ងរង�ង់ែដលេគនងឹ្រតវូ 

          ប�� ក់ទតីងំផ�តិ នងិគណនា្របែវងករំបស់វ  ។ 
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ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

១. គណនា AE  នងិ AM  

 េយងមាន 8AB cm=  នងិ 3BE BM cm= =  

 េយងបាន 8 3 11AE AB BE cm cm cm= + = + =  

ដចូេនះ  11AE cm=  

 េយងមាន 90oABM∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះ ABM∆ ជា្រតេីកណ្រតង់កពូំល M  

 តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័ េយងបាន 2 2 2AB AM BM= +  

       

2 2 2

2 2 2

8 3

8 3 64 9 55

55

AM

AM

AM

= +

= − = − =

⇒ =

 

ដចូេនះ  55AM cm=  

 

២. បង� ញថា MAB∆  នងិ EAN∆  ដចូគា�  

 េយងមាន AE EN⊥  េនាះ 90oAEN∠ = (មំុែកង) 

 េហយ 90oAMB∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះ 90oAMB AEN∠ = ∠ =  

  MAB∆  នងិ EAN∆  មាន ៖ 

OA B

M

E

L

N
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 90oAMB AEN∠ = ∠ = ( ស្រមាយខងេល) 

 MAB EAN∠ = ∠  ( A∠  ជាមំុរមួ) 

ដចូេនះ  ~MAB EAN∆ ∆  តមករណីដំណូចទ១ី (ម.ម) 

 វបិាក ~
MAB

AN EN AE
AB MB AM

EAN

∆
⇒ = =

∆
 

ទញរក AN  នងិ EN  

 តមវបិាកខងេល េយងមាន  AN EN AE
AB MB AM

= =  

 េយងបាន 11
8 3 55

AN EN
= =  

 

11 8 11 8 55
8 555 55

11 3 11 3 55
3 555 55

AN AN

EN EN

×
= ⇒ = =

×
= ⇒ = =





 

ដចូេនះ  8 55 3 55,
5 5

AN cm EN cm= =  

 

៣. បង� ញថាចតេុកណ BENM  ចរកឹក��ងរង�ង់ែតមួយ 

 េយងមាន 90oAMB∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

   េនាះ 90oBMN∠ =  (មំុជាប់បែន�ម) 

 ម្យោ៉ ងេទៀត 90oBEN∠ =  (មំុែកង) 

 េយងបាន 90 90 180o o oBMN BEN∠ +∠ = + =  

ដចូេនះ  ចតេុកណ BENM  ចរកឹក��ងរង�ង់ែតមួយែដលមានផ�តិ  

  ជាចំណុចកណា� លៃនអង�ត់ BN  នងិកំ
2

BNr =  
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គណនា្របែវងករំបស់វ 

 ក�ង្រតេីកណ BEN  េយងបាន 2 2 2BN BE EN= +  

         

2
2 3 553

5

144
5

 
= +   

=

 

    

144 12 5
5 5

BN⇒ = =  

េនាះ 

12 5
6 55

2 2 5
BNr = = =  

ដចូេនះ  6 5
5

r cm=
 

 
 
 
     ចណំាៈំ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  ចតុេកណចរកឹក�ុងរង�ងក់លណ ផលបូករង� ស់មំុពីរឈមគ� េស�នឹង180o ។ 

  ចតុេកណ ABCDចរកឹក�ុងរង�ងក់លណ 180oA C B D∠ +∠ = ∠ +∠ = ។
 

 

 

A

B C

D
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  VIII. M ជាចំណុចមួយេនេលរង�ង់C ែដលមានផ�តិO នងិកំ R ។រង�ង់C′  

       ែដលមានផ�តិ M នងិកំ r (ែដល r R< )ជួបរង�ង់C ្រតង់ A នងិ B ។  

       បនា� ត់ OM ជួបរង�ង់ C ្រតង់ D  េហយជួបរង�ង់ C′ ្រតង់ E  នងិ F  

       ែដល E េនេលអង�ត់ DM ។ បនា� ត់∆  ែកងនងឹបនា� ត់ DM ្រតង់ F   

        េហយជួបបនា� ត់ DA  នងិ DB  េរៀងគា� ្រតង់ I  នងិ J  ។ 

 ១. គណនារង� ស់មំុ DAM∠  នងិ DBM∠  ។   ទញប�� ក់ថា 

       បនា� ត់ DI  នងិ បនា� ត់ DJ ប៉ះនងឹរង�ង់ C′ ្រតង់ A  នងិ B  ។ 

 ២. បង� ញថាចតេុកណ AMFI  ចរកឹក��ងរង�ង់មួយ  ។ 

 ៣. េ្របៀបេធៀប ADMD  នងិ FDID  ។ 

 ៤. ទញប�� ក់ថា 
AD DM AM
FD DI FI

= =  េហយ  

        2 (2 )AD DI R R r× = +  ។ 

 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

 

១. គណនារង� ស់មំុ DAM∠  នងិ DBM∠  

 តមសមតកិម� េយងបាន អង�ត់ DM ជាអង�ត់ផ�តិៃនរង�ង់ផ�តិO  

C

O MO

A

B

D
E F

I

J

∆

C′
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 េយងបាន  90oDAM∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់ផ�តិO ) 

   90oDBM∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់ផ�តិO ) 

ដចូេនះ  90 , 90o oDAM DBM∠ = ∠ =  
 

ទញប�� ក់ថា បនា� ត់ DI នងិ បនា� ត់ DJ ប៉ះរង�ង់ C′ ្រតង់ A  នងិ B  

 េយងមាន 90oDAM∠ =  េនាះ DA AM⊥   

   េនាះ បនា� ត់ DA ប៉ះរង�ង់C ្រតង់ A  

 ែត បនា� ត់ DA  កត់តម I  

ដចូេនះ  បនា� ត់ DI  ប៉ះរង�ង់ប៉ះរង�ង់C ្រតង់ A  

 ម្យោ៉ ងេទៀត 90oDDM∠ = េនាះ DB BM⊥  

  េនាះ បនា� ត់ DB ប៉ះរង�ង់C ្រតង់ B  

 ែត បនា� ត់ DB  កត់តម J  

ដចូេនះ  បនា� ត់ DJ  ប៉ះរង�ង់ប៉ះរង�ង់C ្រតង់ B  

 

២. បង� ញថាចតេុកណ AMFI ចរកឹក��ងរង�ង់មួយ 

 េយងមាន 90oDAM∠ = (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

  េនាះ 90oMAI∠ = (មំុជាប់បែន�ម) 

 ម្យោ៉ ងេទៀត DF ⊥ D  េនាះ 90oMFI∠ = (មំុែកង) 

 េយងបាន 90 90 180o o oMAI MFI∠ +∠ = + =  

ដចូេនះ  ចតេុកណ AMFI ចរកឹក��ងរង�ង់មួយ 

 

៣. េ្របៀបេធៀប ADMD  នងិ FDID  

 ADMD  នងិ FDID  មាន៖ 

 90oDAM DFI∠ = ∠ = (ស្រមាយខងេល) 
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 ADM FDI∠ = ∠  ( D∠ ជាមំុរមួ) 

ដចូេនះ  ~ADM FDIDD  តមករណីដំណូចទ១ី (ម.ម) 

 

៤. ទញប�� ក់ថា AD DM AM
FD DI FI

= =  

 េយងមាន ~ADM FDIDD  តមករណីដំណូចទ១ី (ម.ម) 

វបិាកៈ   ~
ADM

AD DM AM
FD DI FI

FDI

D
⇒ = =

D
 

ដចូេនះ 
AD DM AM
FD DI FI

= =  

 

ទញប�� ក់ថា 2 (2 )AD DI R R r× = +  

 េយងមាន AD DM AD DI DM FD
FD DI

= ⇒ × = ×  

 េដយ 2DM R=  ( DM  ជាអង�ត់ផ�តិរង�ង់C ) 

 េហយ 2FD DM MF R r= + = + (េ្រពះ MF r= ជាករំង�ង់C′ ) 

 េយងបាន 2 (2 )AD DI R R r× = +  

ដចូេនះ  2 (2 )AD DI R R r× = +  

 

 

 

 

 

 

 

28 



កែំណលហំត់ធរណីមា្រតថា� ក់ទ៩ី េរៀបេរៀងេដយ សខុ ពសិដិ � 

 

  IX.េយងមានកន�ះរង�ង់ផ�តិO ែដលមានកំ R នងិអង�ត់ផ�តិ AB  ។ C ជា 

    ចំណុចមួយេនេលកន�ះរង�ង់េនះែដល  60oBC =  ។  I  ជាចំណុចមួយ 

    េនេលអង�ត់ BC ែដល
2
RBI =  ។  បនា� ត់ AI កត់កន�ះរង�ង់េនះ្រតង់ F  

    េហយបនា� ត់ AC  កត់បនា� ត់ BF  ្រតង់ K  ។ 

 ១. ្របាប់្របេភទ្រតេីកណ OBC   ។ 

 ២. េ្របៀបេធៀប ACI∆  នងិ BCK∆   រចួទញវបិាក  ។ 

 ៣. បង� ញថាចតេុកណCIFK ចរកឹក��ងរង�ង់មួយែដលអច 

        ប�� ក់ផ�តិវបាន ។ 

 ៤.  គណនា្របែវង AC  ជាអនគុមនៃ៍ន R  ។ 

 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

១. ្របាប់្របេភទ្រតេីកណ OBC  

 ្រតេីកណ OBC មាន៖ 

 OB OC=  (ករំង�ង់) 

 េនាះ OBC∆ ជា្រតេីកណសមបាត 

 ែត  60oBC =  េនាះ  60oBOC BC∠ = =  (មំុផ�តិ នងិ ធ��ស� ត់) 

ដចូេនះ  ្រតេីកណ BOC  ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

 វបិាក OB OC BC R= = =  នងិ 60oOBC OCB∠ = ∠ =  

O
A B

C



I F

K

2
R

R
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២. េ្របៀបេធៀប ACI∆  នងិ BCK∆  រចួទញវបិាក 

 90oACB∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 90oBCK⇒∠ =  (មំុជាប់បែន�ម) 

 េនាះ  ACI∆  នងិ BCK∆  មាន៖ 

 90oACI BCK∠ = ∠ = (ស្រមាយខងេល) 

 CAI CBK∠ = ∠ (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ��CF រមួ) 

ដចូេនះ ~ACI BCK∆ ∆   តមករណីដំណូចទ១ី (ម.ម) 

  វបិាក៖ ~
ACI

AC CI AI
BC CK BK

BCK

∆
⇒ = =

∆
 នងិ AIC BKC∠ = ∠  

 

៣. បង� ញថាចតេុកណCIFK ចរកឹក��ងរង�ង់មួយែដលអចប�� ក់ផ�តិវបាន 

 េយងមាន 90oAFB∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះ 90oIFK∠ =  (មំុជាប់បែន�ម) 

 េហយ 90oICK BCK∠ = ∠ =  (មំុរមួ) 

 េយងបាន 90 90 180o o oIFK ICK∠ +∠ = + =  

 េដយ ចតេុកណ CIFK  មានផលបូកមំុពរីឈមគា� េស�នងឹ 180o  

ដចូេនះ  ចតេុកណ CIFK  ចរកឹក��ងរង�ង់មួយ ែដលមានផ�តិជាចំណុច 

      កណា� លៃនអង�ត់ IK  

៤. គណនា្របែវង AC  ជាអនគុមនៃ៍ន R  

 ្រតេីកណ ABC  មាន 90oACB∠ = (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះវជា្រតេីកណែកង្រតង់ C  

 តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័េយងបាន 2 2 2AB AC BC= +  

 េដយ 2AB R= (អង�ត់ផ�តិៃនរង�ង់) នងិ BC R=  
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  េយងបាន 2 2 2(2 )R AC R= +  

  
2 2 2 24 3

3

AC R R R

AC R

= − =

⇒ =
 

ដចូេនះ  3AC R=  
 

 X. េគឱ្យ្រតេីកណសម័ង្ស ABC  ែដលមាន្រជុង្របែវង 4cm ។ េគគូស  

      កន�ះបនា� ត់ [ )At  �សបនងឹ្រជុង[ ]BC  ។ H  ជាចំេណាលែកងៃនC  

      េលកន�ះបនា� ត់ [ )At  ។ 

 ១. គណនា CH នងិ AH  ។ 

 ២. គណនា BH  ។ 

 ៣. គណនាៃផ�្រកឡាៃន្រតេីកណ ABH  ។ 
 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

១. គណនា CH   នងិ AH   

េយងមាន កន�ះបនា� ត់ At  �សបនងឹបនា� ត់ BC   

េនាះ  CAH ACB∠ = ∠   (មំុឆា� ស់ក��ង) 

េដយ 60oACB∠ = (មំុ្រតេីកណសម័ង្ស) 

េយងបាន 60oCAH∠ =   

A

CB

60o

H t

4cm

4cm 4cm
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េនាះ ្រតេីកណែកង AHC មាន 60oCAH∠ = ជា្រតេីកណកន�ះសម័ង្ស 

ែដលមាន្រជុង 4AC cm=  នងិ CH  ជាកម�ស់ 

េយងបាន 
3 4 3 2 3

2 2
ACCH cm= = =   

នងិ 4 2
2 2

ACAH cm= = =   

ដចូេនះ 2 3 , 2CH cm AH cm= =  

 

២. គណនា BH   

េដយ At BCC   េហយ AH CH⊥   េនាះ BC CH⊥   

េនាះ ្រតេីកណ BCH  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ C   

តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័េយងបាន 2 2 2BH BC CH= +   

           

2 24 (2 3)
28

28 2 7BH cm

= +
=

⇒ = =

 

ដចូេនះ 2 7BH cm=  
 

៣. គណនាៃផ�្រកឡាៃន្រតេីកណ ABH   

រេបៀបទ១ី 

 េយងមាន AH BCC  នងិ BC CH⊥   

  េនាះCH  ជាកម�ស់ៃន្រតេីកណ ABH   

េយងបាន 1
2ABHS AH CH∆ = ×   

     21 2 2 3 2 3
2

cm= × × =  

ដចូេនះ ្រកឡាៃន្រតេីកណ ABH  22 3ABHS cm∆ =  
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រេបៀបទ២ី 

ABH ABCH BCHS S S∆ ∆= −   

េដយ  2( ) (2 4) 2 3 6 3
2 2ABCH

AH BC CHS cm+ × + ×
= = =   

 21 1 4 2 3 4 3
2 2BCHS BC CH cm∆ = × = × × =   

េយងបាន 2 2 26 3 4 3 2 3ABHS cm cm cm= − =   

ដចូេនះ  ្រកឡាៃន្រតេីកណ ABH  22 3ABHS cm∆ =
 

 

 

 

 XI. េយងមាន្រតេីកណ EFG ែកង្រតង់ E េហយរង� ស់មំុ 30oEGF∠ = ។  

      K  ជាចំណុចមួយេនេល្រជុង EG ែដល 45oEKF∠ =  នងិ រង� ស់ 

      4EK cm=  ។ 

 ១. គណនារង� ស់មំុ GFK∠   ្របែវង EF  នងិ FG  ។ 

 ២. គណនាៃផ�្រកឡារបស់្រតេីកណ EFG  ។ 

 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

១. គណនា ,GFK EF∠  នងិ FG   

េយងមាន EKF GFK KGF∠ = ∠ +∠  (មំុេ្រក្រតេីកណ EFK ) 

E K

F

G30o45o
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េនាះ   GFK EKF KGF∠ = ∠ −∠  

  
45 30

15

o o

o

= −

=
 

ដចូេនះ 15oGFK∠ =   

 

គណនា EF   

 ក��ង្រតេីកណែកង EFK  មាន 45oEKF∠ =  

េនាះវជាកន�ះកេរែដលមាន ្រជុង 4EF EK cm= =   

ម្យោ៉ ងេទៀត ្រតេីកណែកង EFG  មាន 30oEGF∠ =   

េនាះវជា្រតេីកណកន�ះសម័ង្ស ែដលមាន្រជុង 

2 2 4 8FG EF cm= = × =  

េហយ កម�ស់ 
3 8 3 4 3

2 2
FGEG cm= = =    

ដចូេនះ 4 , 8EF cm FG cm= =   

 

២. គណនាៃផ�្រកឡារបស់្រតេីកណ EFG   

 1
2EFGS EG EF∆ = ×   

  21 4 3 4 8 3
2

cm= × × =  

ដចូេនះ 28 3EFGS cm∆ =  
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  XII រង�ង់ផ�តិ O  មួយចរកឹេ្រក្រតេីកណ ABC  មួយែដលមានកម�ស់  

    AH  នងិ មំុក��ងទំងបីជាមំុ�សួច។ D ជាចំណុចឆ��ះៃន A ចំេពះផ�តិO ។ 

  ១. បង� ញថា ABC ADC∠ = ∠  នងិ ACB ADB∠ = ∠  ។ 

 ២. េ្របៀបេធៀប HAB∆ នងិ CADD រចួេហយ HAC∆ នងិ BADD ។ 

 ៣. បង� ញថា AB AC AD AH× = ×  េហយ BAD HAC∠ = ∠ ។ 

 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

១. បង� ញថា ABC ADC∠ = ∠  នងិ ACB ADB∠ = ∠  

 េយងមាន D ជាចំណុចឆ��ះៃន A ចំេពះផ�តិ O  

    េនាះ AD ជាអង�ត់ផ�តិៃនរង�ង់ផ�តិ O ( D ស�ិតេនេលរង�ង់ផ�តិO ) 

 េយងបាន ABC∠  នងិ ADC∠ ជាមំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AC រមួ 

 ដចូេនះ  ABC ADC∠ =  

 ដចូគា� ែដរ ACB∠  នងិ ADB∠  ជាមំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AB រមួ 

 ដចូេនះ  ACB ADB∠ = ∠  

 

២. េ្របៀបេធៀប HAB∆  នងិ CADD  រចួេហយ HAC∆  នងិ BADD  ។ 

 េយងមាន  90oAHB =  ( H ជាេជងកម�ស់ៃន ABC∆ ) 

A

B C

O


H

O

D
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  90oACD∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 HAB∆  នងិ CADD មាន : 

 90oAHB ACD∠ = ∠ =  (ស្រមាយខងេល) 

 ABC ADC∠ = ∠  (ស្រមាយខងេល) 

 

ដចូេនះ   HAB CADD ∼ D តមករណីដំណូចទ១ី  ម.ម 

 

 HAC∆  នងិ BADD  មាន : 

 90oAHC∠ =  ( H  ជាេជងកម�ស់ៃន ABC∆ ) 

 90oABD∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះ 90oAHC ABD∠ = ∠ =   

 េហយ ACB ADB∠ = ∠  (ស្រមាយខងេល) 

 ដចូេនះ   HAC BADD ∼ D  តមករណីដំណូចទ១ី  ម.ម  

 

៣. បង� ញថា AB AC AD AH× = ×  េហយ A AB D H C∠ = ∠  

 តមស្រមាយខងេល HAC BADD ∼ D  

 វបិាក 
HAC

AH AC
AB AD

BAD

D
∼ ⇒ =
D

     នងិ  A AB D H C∠ = ∠  

   AB AC AD AH⇒ × = ×  
  ដចូេនះ AB AC AD AH× = ×  េហយ A AB D H C∠ = ∠  
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 XII. េយងមានរង�ង់O ែដលមានកេំស� R ។ P ជាចំណុចមួយេនេ្រករង�ង់O  

         ែដល 3OP R=  ។ េគគូសអង�ត់ផ�តិ MN  របស់រង�ង់O  េដយេធ�  

          យ៉ាងណាឱ្យ PMN∆  ែកង្រតង់ M  ។ 

 ១. គណនា្រជុង នងិៃផ�្រកឡារបស់ PMN∆  ជាអនគុមនៃ៍ន R  ។ 

 ២. អង�ត់ PN កត់រង�ង់O ្រតង់ K ។ បង� ញថាបនា� ត់ MK ែកងនងឹ 

     បនា� ត់ NP ។ 

 ៣. គណនា្របែវងអង�ត់ PK  ជាអនគុមនៃ៍ន R  ។  

 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

 

១. គណនា្រជុង នងិ ៃផ�្រកឡារបស់ PMN∆  ជាអនគុមនៃ៍ន R   

េយងមាន MN  ជាអង�ត់ផ�តិរង�ង់ េនាះ 2MN R=   

ក��ង្រតេីកណែក OMP  តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័េយងបាន 
2 2 2OP OM MP= +   

2 2 2(3 )R R MP= +  
2 2 2 2

2

9 8

8 2 2

MP R R R

MP R R

= − =

⇒ = =
 

O

N

M

P

K
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ក��ង្រតេីកណែកង PMN  ែកង្រតង់ M   តម្រទសឹ�បីទពតីគរ័ 

 េយងបាន 2 2 2PN MN MP= +   

  

2 2

2 2

2

(2 ) (2 2)

4 8

12

R R
R R
R

= +

= +

=

 

 212 2 3PN R R⇒ = =  

ដចូេនះ ្រជុង PMN∆  គ ឺ 2 , 2 2 , 2 3MN R MP R PN R= = =   

 

គណនាៃផ�្រកឡា PMN∆      

  1
2PMNS MN MP= ×   

 
2

1 2 2 2
2
2 2

R R

R

= ×

=

 

ដចូេនះ គណនាៃផ�្រកឡា PMN∆ គ ឺ 22 2PMNS R=  

 

២. បង� ញថាបនា� ត់ MK  ែកងនងឹបនា� ត់ NP   

តមសមតកិម�េយងមាន MN  ជាអង�ផ�ត់ិរង�ង់ 

េនាះ 90oMKN∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

MK NK⇒ ⊥  េនាះ MK NP⊥ (េ្រពះ , ,N K P  េនេលបនា� ត់់ែតមួយ) 

ដចូេនះ MK NP⊥  

 

៣. គណនា្របែវងអង�ត់ PK  ជាអនគុមនៃ៍ន R   

     ក��ង្រតេីកណែកង PMN  មាន MK  ជាកម�ស់ 

     តមទំនាក់ទំនងមា្រតក��ង្រតេីកណែកងេយបាន 2PM PN PK= ×   
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2

2

(2 2) 2 3

8 4 3
32 3

R R PK

R RPK
R

= ×

⇒ = =
 

ដចូេនះ  
4 3

3
RPK =  

 

 

  XIV. េយងមានរង�ង់ផ�តិO  កំ R  នងិអង�ត់ផ�តិ AB  ។ េគបនា� យអង�ត់ផ�តិ   

  AB  ឱ្យបាន BC R=  ។ តមចំណុចC  េគគូសបនា� ត់ប៉ះនងឹរង�ង់ផ�តិO   

    ្រតង់ M  ។ េគភា� ប់អង�ត់ ,MA MO  នងិ MB  ។ 

 ១. បង� ញថា្រតេីកណOMB  ជា្រតេីកណសម័ង្ស។ 

 ២. រក្របេភទៃន្រតេីកណ AMC  ។ 

 ៣. គណនា្របែវងអង�ត់ BM  នងិ AM  ជាអនគុមនៃ៍ន R  ។ 

 ៤. គណនាៃផ�្រកឡាៃន្រតេីកណ ACM  ។ 

 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

១.បង� ញថា្រតេីកណOMB  ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

េយងមាន OM OB R= =  (ករំង�ង់)  (1)   

ម្យោ៉ ងេទៀត បនា� ត់CM ប៉ះនងឹរង�ង់ផ�តិO  ្រតង់ M  េនាះCM OM⊥   

A B C

M

O I
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េនាះ្រតេីកណOMC  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ M   

េដយ BO BC R= =  េនាះ MB  ជាេមដ្យោនៃន OMC∆  ្រតវូនងឹ

អីុបូ៉េតនសុOC   េយងបាន 
2

OCMB OB BC R= = = =  (2)   

តម (1) & (2)  េយងបាន OBM∆  មាន  OM OB MB R= = =   

ដចូេនះ ្រតេីកណOMB  ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

វបិាក ៖  OMB OBM MOB∠ = ∠ = ∠   

 

២. រក្របេភទៃន្រតេីកណ AMC   

េយងមាន 90oAMB∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

េនាះ AMB∆  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ M   

េយងបាន 90oA ABM∠ +∠ =  (ផលបូកមំុ�សួចក��ង្រតេីកណែកង) 

ែត 60oABM∠ = (វបិាកខងេល) 

េយងបាន 60 90 30 (*)o o oA A∠ + = ⇒∠ =  
 

ម្យោ៉ ងេទៀត ក��ង្រតេីកណែកងOMC ែកង្រតង់ M   

េយងបាន 90oC MOC∠ +∠ =  (ផលបូកមំុ�សួចក��ង្រតេីកណែកង) 

ែត 60oMOC∠ =  (វបិាកខងេល) 

េយងបាន 60 90 30 (**)o o oC C∠ + = ⇒∠ =  

តម (8) & (**)  េយងបាន 30oA C∠ = ∠ =   

ក��ង្រតេីកណ AMC  មាន 30oA C∠ = ∠ = (ស្រមាយខងេល) 

ដចូេនះ ្រតេីកណ AMC  ជា្រតេីកណសមបាតកពូំល M   
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៣. គណនា្របែវងអង�ត់ BM  នងិ AM  ជាអនគុមនៃ៍ន R   

តមស្រមាយខងេល OBM∆  ជា្រតេីកណសម័ង្ស 

េនាះ BM OB R= =  (ករំង�ង់) 

ក��ង្រតេីកណែកង AMB េយងបាន 2 2 2AM BM AB+ = (្រទឹស�ីបទពតីគរ័) 

  
2 2 2

2 2 2 2

(2 )

4 3 3

AM R R

AM R R R AM R

+ =

= − = ⇒ =
 

ដចូេនះ , 3BM R AM R= =   

៤. គណនាៃផ�្រកឡាៃន្រតេីកណ ACM   

តង MI  ជាកម�ស់ៃន្រតេីកណសមបាត ACM   

េនាះ I  ជាចំណុចកណា� លៃន្រជុង AC   

េយងបាន 2 3
2 2 2

AC R R RAI +
= = =   

តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័ក��ង្រតេីកណែកង AMI េយងបានៈ 

    

2 2 2

2
2 2

2 2
2 2

3(R 3)
2
9 33

4 4
3

2

AM AI MI

R MI

R RMI R

RMI

= +

 = + 
 

= − =

⇒ =

   

េយងបានៃផ�្រកឡា ACM∆  គ ឺ 1
2ACMS AC MI= ×  

     
21 3 3 33

2 2 4
R RR= × × =   

ដចូេនះ 
23 3
4ACM

RS =
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  XV.េគឱ្យរង�ង់ផ�តិO  កំ R នងិអង�ត់ផ�តិ 2BC R= ។ េគគូសអង�ត់ធ�� AB   

     ឱ្យបាន 30ABC∠ =   ។  

  ១. ្របាប់្របេភទ្រតេីកណ ABC រចួគណនារង� ស់្រជុង AB នងិ AC   
      ជាអនគុមនៃ៍ន R  ។ 

  ២. េគគូសកន�ះបនា� ត់ពុះៃនមំុ BAC  កត់្រជុង BC  ្រតង់ M  នងិ  

       កត់រង�ង់ផ�តិO  ្រត់ D  ។  

      ក. គណនា BM  នងិ CM  ។ 

      ខ. េ្របៀបេធៀប្រតេីកណ ABD នងិ AMC រចួសរេសរផលេធៀប 

           ដំណូច។  ្រសយបំភ�ថឺា 2AB AC AM MB MC⋅ = + ⋅  ។ 

      គ. គណនា MA  នងិ MD  ជាអនគុមនៃ៍ន R  ។ 
 

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

 

១.  ្របាប់្របេភទ្រតេីកណ ABC   

េយងមាន 90BAC∠ =   (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

េនាះ ABC∆  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ A   

ែត 30ABC∠ =   (សមតកិម�) 

 ដចូេនះ ABC∆  ជា្រតេីកណកន�ះសម័ង្ស  

B C

A

30
M

45

D


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  គណនារង� ស់្រជុង AB  នងិ AC  

េយងបាន 3 2 3 3
2 2

BC RAB R= = =  ( AB  ជាកម�ស់) 

នងិ 2
2 2

BC RAC R= = =   

ដចូេនះ  3 ,AB R AC R= =   

 

២. ក. គណនា BM   នងិ CM   

េយងមានកន�ះបនា� ត់ AM ជាកន�ះបនា� ត់ពុះមំុ BAC   

េនាះ  
BM CM BM MC
AB AC AB AC

+
= =

+
  

      
2 2 3 1
3 3 1

BC
AB AC

R
R R

=
+

= = = −
+ +

 

េយងបាន  ( ) ( )3 1 3 1 3 (3 3)BM AB R R= − ⋅ = − ⋅ = −  

  ( ) ( )3 1 3 1CM AC R= − = −  

ដចូេនះ ( )(3 3) , 3 1BM R CM R= − = −  

 

ខ. េ្របៀបេធៀប្រតេីកណ ABD  នងិ AMC   

 ្រតេីកណ ABD  នងិ AMC មានៈ 

 BAD MAC∠ = ∠  ( [ )AM  ជាកន�ះបនា� ត់ពុះមំុ BAC  ) 

 ADB ACM∠ = ∠ (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AB  រមួ) 

ដចូេនះ  ~ABD AMCDD   តមករណី ម.ម 
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សរេសរផលេធៀបដំណូច 

វបិាក ~
BAD

AB AD BD k
AM AC MC

MAC

D
⇒ = = =

D
 

ដចូេនះ  
AB AD BD k
AM AC MC

= = =  

 

 ្រសយបំភ�ថឺា 2AB AC AM MB MC⋅ = + ⋅  

 តមផលេធៀបដំណូចខងេល េយងមាន AB AD
AM AC

=  

    ( ) (1)
AB AC AM AD

AM AM MD
⇒ ⋅ = ⋅

= +   

 AMC∆ នងិ BMDD មានៈ 

 AMC BMD∠ = ∠  (មំុទល់កពូំល) 

 MDB ACM∠ = ∠ (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AB  រមួ) 

េនាះ ~AMC BMDDD    

វបិាកៈ  AM MC
MB MD

=   (2)MB MCMD
AM
⋅

⇒ =   

យក (2)  ជំនសួក��ង (1)  េយងបាន MB MCAB AC AM AM
AM
⋅ ⋅ = +  

  

        2AM MB MC= + ⋅  

ដចូេនះ 2AB AC AM MB MC⋅ = + ⋅  

 

គ. គណនា MA  នងិ MD   

េយងមាន 2AB AC AM MB MC⋅ = + ⋅  

ែត ( )3 , , (3 3) , 3 1AB R AC R BM R CM R= = = − = −  

េយងបាន 23 (3 3) ( 3 1)R R AM R R⋅ = + − ⋅ −
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2 2 2

2 2 2

3 (3 3 3 3 3)

3 (4 3 6)

R AM R

AM R R

= + − − +

= − −

 

   

( )2 6 3 3R= −

 

      

( )2
6 3 3MA R⇒ = ⋅ −

 

  

( )2
3 3 3 3 (3 2 3)

2 22
RR R

− − −
= ⋅ = ⋅ =

 គណនា MD   

តម (2) : MB MCMD
AM
⋅

=   

េយងបាន 
( ) ( ) ( )3 3 3 1

6 2
3 3

2

R R
MD R

R

− ⋅ −
= = −

−
⋅

 

ដចូេនះ ( )(3 2 3) , 6 2
2

RMA MD R−
= = −  

 

 

  XVI. រង�ង់មួយមានផ�តិO  មានអង�ត់ផ�តិ BC  នងិកេំស�នងឹ R  ។ H  ជា 

      ចំណុចកណា� លៃន្រជុង OC  ។ ្រតង់ H  េគគូសអង�ត់ធ�� AD  ែកងនងឹ 

      បនា� ត់ BC  ។ បនា� ត់ BA  នងិបនា� ត់ DC ជួបគា� ្រតង់ E  ។ 

 ១. េ្របៀបេធៀប្រតេីកណ EBC  នងិ EDA  ។ 

 ២. គណនា AC  នងិ AB  ទក់ទងនងឹតៃម� R  ។ 

 ៣. ្របាប់្របេភទចតេុកណ ACDO  ។ 
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ដេំណាះ្រសយ 

  

 

 

 

 

 

 

 

១. េ្របៀបេធៀប្រតេីកណ EBC  នងិ EDA  

 ្រតេីកណ EBC  នងិ EDA  មាន៖ 

 EBC EDA∠ = ∠   (មំុចរកឹក��ងរង�ង់ស� ត់ធ�� AC រមួ) 

 E∠  ជាមំុរមួ 

ដចូេនះ  ~EBC EDADD   (តមករណីដំណូចទ១ី  ម .ម) 

 

២. គណនា AC   នងិ AB  ទក់ទងនងឹតៃម� R   

 ្រតេីកណ ABC  មាន 90oBAC∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះ វជា្រតេីកណែកង្រតង់ A   

  េហយមាន AH BC⊥  េនាះ AH  ជាកម�ស់ 

 តមទំនាក់ទំនងមា្រតក��ង្រតេីកណែកងេយងបានៈ 

 2AC BC HC= ⋅   
       េដយ 2BC R= (អង�ត់ផ�តិរង�ង់) 

         នងិ 
2
RHC = (កណា� ល្រជុងOC ) 

O
B C

A

D

H

E
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     េយងបាន 2 22
2
RAC R R= ⋅ =   

  2AC R R⇒ = =  

 2AB BC BH= ⋅    ,   ( 3
2 2
R RBH R= + =  ) 

  
2

32
2

3

RR

R

= ⋅

=

 

       23 3AB R R⇒ = =   

ដចូេនះ  , 3AC R AB R= =   

 

៣. ្របាប់្របេភទចតេុកណ ACDO   

 ចតេុកណ ACDO  មានៈ 

   H ជាចំណុចកណា� លៃន្រជុង OC   (សមតកិម�) 

   H េនកណា� លអង�ត់ AD (អង�ត់ផ�តិ BC ែកងនងឹអង�ត់ធ�� AD ) 

 េនាះ ចតេុកណ ACDO ជា្របេលឡូ្រកម 

 ែត OA OD=  (ករំង�ង់) 

ដចូេនះ  ចតេុកណ ACDO ជាចតេុកណេស� 

 

រេបៀបម្យោ៉ ងេទៀត 

 ចតេុកណណ ACDO  មាន AD OC⊥  ្រតង់ H    (សមតកិម�) 

េដយ អង�ត់្រទូង AD  នងិOC  ែកងគា�  (តមលក�ណៈអង�ត់្រទូងែកងគា� ) 

ដចូេនះ  ចតេុកណ ACDO ជាចតេុកណេស� 
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   XVII.  ABC  ជា្រតេីកណែកងសមបាត្រតង់ A  េហយ AB AC x= = ។ 

     DAC  កជ៏ា្រតេីកណែកងសមបាតែកង្រតង់ D ។ ្រតេីកណទំងពេីនះ 

     ស�ិតេនសងខងៃន្រជុងរមួ AC  ។ 

 ១. កណំត់្របេភទចតេុកណ ABCD  ។ 

 ២. គណនា ,BC AD  ជាអនគុមនៃ៍ន x  (ជាប់ទក់ទងនងឹ x )។ 

 ៣. អង�ត់្រទូងទំងពរីរបស់ចតេុកណកត់គា� ្រតង់O ។ បង� ញថា 

      AODD  ដចូ COB∆  ។ រចួរកផលេធៀបដំណូច។ គណនា ,OA  

       ,OC OB  ជាអនគុមនៃ៍ន x   ។ 

 ៤. រង�ង់មានអង�ត់ផ�តិ BC កត់អង�ត់ BD  ្រតង់ K  ។ 

     បង� ញថា អង�ត់CK  ជាកម�ស់ BCDD  ។ 
    

ដេំណាះ្រសយ 

 

 

 

 

 

  

 

 

១. កណំត់្របេភទចតេុកណ ABCD  

 ចតេុកណ ABCD  មានៈ 

   90oD∠ =   (មំុែកង)  (1)   

xA

C

D

B

K O

x
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កែំណលហំត់ធរណីមា្រតថា� ក់ទ៩ី េរៀបេរៀងេដយ សខុ ពសិដិ � 

   AC  ជាអង�ត់្រទូង 

   45oDAC ACB∠ = ∠ =  (មំុបាតៃន្រតេីកណសមបាត 

     ែត DAC∠  នងិ ACB∠  ជាមំុឆា� ស់កក��ង 

     េនាះ AD AB   (2)   

   ែត  45oB∠ =   (មំុបាត្រតេីកណែកសមបាត) 

    េនាះ អង�ត់ DC  នងិ AB  មិន�សបគា�     (3)   

 តម (1) , (2)  នងិ (3)   

េយងបាន  ចតេុកណ ABCD  ជាចតេុកណព� យែកង 

 

រេបៀបម្យោ៉ ងេទៀត 

    េយងមាន 45oDCA ACB∠ = ∠ = (មំុបាត្រតេីកណែកងសមបាត) 

  េនាះ 45 45 90o o oDCB DCA ACB∠ = ∠ +∠ = + =  

  BC CD⇒ ⊥    (1)   
ម្យោ៉ ងេទៀត AD CD⊥   (េ្រពះ ACDD  ជា្រតេីកណែកង្រតង់ D )  (2)   

តម (1)  នងិ (2)  BC AD⇒ C   នងិ ,BC CD AD CD⊥ ⊥  

 េនាះចតេុកណ ABCD  ជាចតេុកណព� យែកង         

េដយ  45oABC∠ =  (មំុបាត្រតេីកណែកងសមបាត) 

 េនាះេនាះ អង�ត់ DC  នងិ AB  មិន�សបគា�    ឬ AB នងិ BC មិនែកងគា�  

ដចូេនះ  ចតេុកណ ABCD  ជាចតេុកណព� យែកង 

 

២.  គណនា ,BC AD  ជាអនគុមនៃ៍ន x   

   ក��ង្រតេីកណែកង ABC  តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័  េយងបានៈ 

 2 2 2 2 2 22BC AB AC x x x= + = + =   

 22 2BC x x= =  
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កែំណលហំត់ធរណីមា្រតថា� ក់ទ៩ី េរៀបេរៀងេដយ សខុ ពសិដិ � 

   ក��ង្រតេីកណែកង ADC  តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័  េយងបានៈ 

   2 2 2AC AD DC= +   
 ែត AD DC=  (្រជុង្រតេីកណែកងសមបាត) 

  2 2 2 2 22AD DC AD DC AD= ⇒ + =   
 េយងបាន 2 22AC AD=   

  
2 2

2

2 2
AC xAD⇒ = =   

  
2 2

2 2
xAD x⇒ = =  

ដចូេនះ  22 ,
2

BC x AD x= =  

 

៣. បង� ញថា AODD  ដចូ COB∆  រចួរកផលេធៀបដំណូច 

 ្រតេីកណ AOD   នងិ ្រតេីកណ COB  មានៈ 

   AOD COB∠ = ∠   (មំុទល់កពូំល) 

   45oOCB OAD∠ = ∠ =  (មំុបាត្រតេីកណែកងសមបាត) 

ដចូេនះ  ~AOD COBDD      (តមករណីដំណូចទ១ី  ម.ម) 

វបិាកៈ 

 ~
AOD

OA OD AD k
OC OB BC

COB

D
⇒ = = =

D
  

គណនា , ,OA OC OB  ជាអនគុមនៃ៍ន x   

តមផលេធៀបដំណូចខងេល េយងបាន OA AD
OC BC

=   

 OA OC OA OC AC
AD BC AD BC AD BC

+
⇔ = = =

+ +
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កែំណលហំត់ធរណីមា្រតថា� ក់ទ៩ី េរៀបេរៀងេដយ សខុ ពសិដិ � 

េដយ , 2AC x BC x= =  នងិ 2
2

AD x=   

េយងបាន 2
32 3 22

2 2

OA OC x x
AD BC xx x

= = = =
+

  

 

2 2 2 2
3 3 3 2 3
2 2 2 22

3 3 3 3

OA xOA AD x
AD
OC xOC BC x
BC

= ⇒ = = ⋅ =

= ⇒ = = ⋅ =





  

   (គណនា OC តមរេបៀបម្៉យោងេទៀតគឺ 2
3 3
x xOC AC OA x= − = − = ) 

គណនា OB   

្រតេីកណ OAB  ែកង្រតង់ A   

តម្រទសឹ�ីបទពតីគរ័ េយងបាន 2 2 2OB OA AB= +   

            

2
2

2

3

10
9

x x

x

 = + 
 

=

 

    
210 10

9 3
x xOB⇒ = =   

ដចូេនះ  2 10, ,
3 3 3
x x xOA OC OB= = =  

 

ឃ. បង� ញថាអង�ត់CK  ជាកម�ស់ BCDD   

 េយងមាន 90oBKC∠ =  (មំុចរកឹកន�ះរង�ង់) 

 េនាះ KC BK⊥    KC BD⇒ ⊥  (េ្រពះ K  េនេលអង�ត់ BD  ) 

ដចូេនះ  អង�ត់CK  ជាកម�ស់ BCDD  
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កែំណលហំត់ធរណីមា្រតថា� ក់ទ៩ី េរៀបេរៀងេដយ សខុ ពសិដិ � 

 

 ្របតបិត� ិ៖ េយងមានរង�ង់ពរី ផ�តិ O  នងិ O′  កំ R  នងិ R′  េរៀងគា�  ប៉ះគា�  

     ខងេ្រក្រតង់ចំណុច A  ។ បនា� ត់មួយគូសេចញពី A  កត់រង�ង់េនះ 

     ្រតង់ M  នងិ M ′  ។ 

 ១. បង� ញ បនា� ត់ OM   នងិ O M′ ′  �សបគា�  ។ 

 ២. ្រសយប�� ក់ថា បនា� ត់ប៉ះ្រតង់ M  នងិ M ′  �សបគា� ។ 

 ៣. គណនាផលេធៀប AM
AM

′
 ជាអនគុមនៃ៍ន R  នងិ R′  ។ 

 
គូសរបូ 
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A 

M

M ′
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d

d ′
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