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វទិ្យាលយ័កពំង់ត្របែក គន ្ឹឹះដ ឹះត្ាយសមកីារដដឺត្កទ្យ៣ី នងិ ទ្យ៤ី 

ដរៀែដរៀងដ យ ដោកត្គ ូសខុ ពសិដិ ឋ ទ្យពំរ័ទ្យ ី1 

 

គន្លឹះដ ឹះស្រាយ 

            សមកីារដកឺ្រេទ៣ី 

 

I. នយិមន័យ 

 សមីការដកឺ្រេទី៣ មានមួយអញ្ញា ត ជាសមីការដដលមានរាងទូក្ៅ  
    3 2 0 ( 0)ax bx cx d a     ដដល , , ,a b c d  ជាក្មគុណ 
  ក្ ើយ xជាអញ្ញា ត។ 
II. វធិសីាស្តសរ ក្ ោះរសាយសមកីារដកឺ្រេទ៣ីមានមួយអញ្ញា តដដល
អាចរេឫសងាយបាន 

 ១. វធិសីាស្តសរ រ្ោឹះ 
    

 ក្យើងមានសមីការ 3 2 0 ( 0) ( )ax bx cx d a       
  វិធីទី១ ៖  ក្ ើ 0x x ជាឫសមួយននសមីការ ( )  ក្ ោះក្យើងដចេព ុធា 
  3 2ax bx cx d    នងឹ 0( )x x  ក្យើងបាន  

  
3 2
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ax bx cx d
a x b x c

x x

  
    

  

  
 រចួក្ ោះរាយសមីការ 2 0a x b x c      ក្ដើមបីរេឫសពរីក្ទៀត។ 

  វិធីទី២ ៖  ក្ ើ 0x x ជាឫសមួយននសមីការ ( )  ក្ ោះក្យើងបាន  
     3 2 2

0( )( )ax bx cx d x x ax x          
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ដរៀែដរៀងដ យ ដោកត្គ ូសខុ ពសិដិ ឋ ទ្យពំរ័ទ្យ ី2 

សមាា ល ់ៈ 
- ក្ ើ 0a b c d     ក្ ោះក្យើងបាន 1 1x  ជាឫសមួយននសមីការ (*) 
- ក្ ើ 0a b c d    ឬ a c b d   ក្ ោះក្យើងបាន 1 1x   ជាឫស 
  មួយននសមីការ(*)។ 
លំហាត់គំរូទ១ី: ក្ ោះរាយសមីការ 3 22 3 4 1 0x x x     

ដំណ ោះស្រាយ 

របបៀបទ១ី:  ក្យើងមានសមីការ 3 22 3 4 1 0 (1)x x x     
ក្ យ 2 3 4 1 0a b c d        ក្ ោះ 1 1x  ជាឫសមួយ

ននសមីការ (*) 
 ដចេព ុធា 3 22 3 4 1 0x x x     នងិ 1x   

 ក្យើងបាន 
3 2

22 3 4 1
2 5 1

1

x x x
x x

x

  
  


 

   ក្ ោះរាយសមីការ 22 5 1 0x x    

25 8 17     

2,3

5 17

4
x

 
  

ដចូក្នោះ សមីការមានឬស 1 2,3

5 17
1 ,

4
x x

 
 

 
 

របបៀបទ២ី:  ក្យើងមានសមីការ 3 22 3 4 1 0 (1)x x x     

 ក្ យ 2 3 4 1 0a b c d        ក្ ោះ 1 1x  ជាឫសមួយ
ននសមីការ (*) 

ក្យើងបាន 3 2 2(1) : 2 3 4 1 ( 1)(2 )x x x x x x         
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 ក្យើងបាន សមីការក្ៅជា 2( 1)(2 5 1) 0x x x     
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ដចូក្នោះ សមីការមានឬស 1 2,3

5 17
1 ,

4
x x

 
 

 
លំហាត់គំរូទ២ី:  ក្ ោះរាយសមីការ 3 26 11 6 0x x x    (2) 

ដំណ ោះស្រាយ 

 ក្យើងមានសមីការ 3 26 11 6 0x x x     
 ក្ យ 1 11 6 6a c b d      KW ក្ ោះ 1 1x  

ជាឫសមួយននសមីការ (2) 

 ក្យើងបាន 
3 2
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  


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ដចូក្នោះ សមីការមានឫស 3 , 2 , 1x      
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ដរៀែដរៀងដ យ ដោកត្គ ូសខុ ពសិដិ ឋ ទ្យពំរ័ទ្យ ី4 

២. វធីកី្ ោះរសាយសមកីារ 3 2ax +bx +cx +d = 0 (a 0)  
 េ. េរណី 1a   ក្ ោះសមីការ(*)មានរាង 3 2 0x bx cx d     
       ឫសងាយនន (*) ជាតួដចេ ច់នន d ដដលក្ ទ្ៀងផ្ទទ ត់នងឹសមីការក្នោះ។ 
លំហាត់គំរូទ៣ី :  ក្ ោះរាយសមីការ 3 26 3 18 0x x x      (3) 

ដំណ ោះស្រាយ 

 តាង 3 2( ) 6 3 18f x x x x     
 តួដចេ ច់នន 18 គ ឺ 1, 2, 3, 6, 9, 18       
 ក្ យ 3 2(3) 3 6 3 3 3 18 0f         
 ក្ ោះ 3x  ជាឫសមួយននសមីការ (3) 
  3 2 26 3 18 ( 3)( )x x x x x x          

       
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 ក្យើងបានសមីការក្ៅជា 2( 3)( 3 6) 0x x x     
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 ដចូក្នោះ សមីការមានឫស 1 2,3
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ខ. ករណី a 1 

របបៀបទ១ី: 

តាង t
x

a
 ក្ ោះ  (*) ក្យើងបាន ៖ 

3 2

3 2 2

0

0

t t t
a b c d

a a a

t bt act a d

     
        

     

    

 

តាង 2,ac c a d d    
ក្យើងបានសមីការក្ៅជា 3 2 0 (**)t bt c t d      
- រេសំណំុតួដចេ ច់នន d   
- យេធាតុនមួីយៗននសំណំុក្នោះ ជំនសួេនុង (**) 

ក្ ើវាក្ ទ្ៀងផ្ទទ ត់ ក្ ោះវាជាឫសននសមីការក្នោះ រចួទាញរេតនមល x ។ 
 

 លំហាត់គំរូទ៤ី:  ក្ ោះរាយសមីការ 3 22 5 8 3 0x x x    (4) 

ដំណ ោះស្រាយ 

 តាង
2

t
x   ក្ ោះ (4) ក្ៅជា

3 2

2 5 8 3 0
2 2 2

t t t     
        

     
 

       3 25 16 12 0t t t     
 ក្ យ 1 5 16 12 0a b c d         
  ក្ ោះ 1 1t   ជាឫសមួយននសមីការ  3 25 16 12 0t t t     

  1

2
x   ជាឫសមួយននសមីការ (4)  

 ក្ ោះ (4) :  3 2 21
2 5 8 3 2

2
x x x x x x 

 
       

   



វទិ្យាលយ័កពំង់ត្របែក គន ្ឹឹះដ ឹះត្ាយសមកីារដដឺត្កទ្យ៣ី នងិ ទ្យ៤ី 
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 ក្យើងបានសមីការក្ៅជា  21
2 4 6 0
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ដចូក្នោះ  សមីការមានឫស  1 2,3

1
, 1 2

2
x x i    

របបៀបទ២ី: 

 ក្យើងមានសមីការ 3 2 0 ( 0)ax bx cx d a     (*) 
 - រេសំណំុតួដចេ ច់នន a : { }A   
 - រេសណំុតួដចេ ច់នន : { }d D   

 - រេសំណំុ្លក្ ៀ  : / ,
D p

Q x x p D q A
A q

 
     

 
 

 - យេធាតុនមួីយននសំណំុQ ក្ៅជំនសួេនុងសមីការ(*)  
    ក្ ើធាតុមួយណាក្ ទ្ៀងផ្ទទ ត់ ក្ ោះវាជាឫសរ ស់សមីការ។ 
 
 
 



វទិ្យាលយ័កពំង់ត្របែក គន ្ឹឹះដ ឹះត្ាយសមកីារដដឺត្កទ្យ៣ី នងិ ទ្យ៤ី 
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លំហាត់គំរូទ៥ី:  ក្ ោះរាយសមីការ  3 216 8 13 4 0x x x       (5) 

ដំណ ោះស្រាយ 

សំណំុតួដចេ ច់នន 16គ ឺ  1, 2, 4, 8, 16A        
 សំណំុតួដចេ ច់នន- 4គ ឺ  1, 2, 4D      
 ក្ ោះសំណំុ្លក្ ៀ រវាង Aនងិ D គ ឺ 

  1 1 1 1
1, 2, 4, , , ,

2 4 8 16
Q
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 តាង 3 2( ) 16 8 13 4f x x x x     
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 ក្ ោះ 1
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  ក្យើងបានសមីការក្ៅជា  21
16 12 16 0

4
x x x

 
    

 
 

   1

2 2

1 1
0

4 4

16 12 16 0 4 3 4 0

x x

x x x x

   

      

 

    

2,3

9 64 55

55 55

3 55

8

i

i
x

    

   

 

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ដចូក្នោះ សមីការមានឬស 1 2,3

1 3 55
,

4 8

i
x x

 
   

 
របបៀបម៉្យាងបទៀតៈ 
 ក្យើងមានសមីការ 3 216 8 13 4 0x x x     
   

3 22(2 ) 2(2 ) 13 4 0x x x      

 តាង 2
2 4

t t
x x    

 ក្ ោះ (5) ក្យើងបាន 
3 2

2 2 13 4 0
2 2 4

t t t     
        

     
 

   3 22 13 16 0t t t      
  ក្ យ 1 2 13 16 0a b c d         
  1t  ជាឫសមួយននសមីការ 3 22 13 16 0t t t     
  ក្យើងបាន 3 2 22 13 16 ( 1)( )t t t t t t       

 

   

0

0

1 1 2 3

16
16

1

ax b

d

x





     


 
    



 

  ក្យើងបាន សមីការក្ៅជា 2( 1)( 3 16) 0t t t     

     

1

2

2,3

1 0 1

3 16 0

9 64 55

55 55

3 55

2

t t

t t

i

i
x

   

  

    

   

 


 



វទិ្យាលយ័កពំង់ត្របែក គន ្ឹឹះដ ឹះត្ាយសមកីារដដឺត្កទ្យ៣ី នងិ ទ្យ៤ី 

ដរៀែដរៀងដ យ ដោកត្គ ូសខុ ពសិដិ ឋ ទ្យពំរ័ទ្យ ី9 

  ក្ យ 
4

t
x  ក្យើងបានៈ 

   

1
1

4

3 55 3 55

2 8

t x

i i
t x

  

   
  

 

 ដចូក្នោះ សមីការមានឫស 1 2,3

1 3 55
,

4 8

i
x x

 
   

 
លំហាត់អនវុតតន ៍

ក្ ោះរាយសមីការដកឺ្រេទ៣ីខាងក្រកាមៈ 
១. 3 26 3 10 0x x x      ២. 3 23 4 0x x    
៣. 3 23 13 16 4 0x x x      ៤. 3 23 3 2 8 0x x x     
៥. 3 23 2 2 1 0x x x      ៦. 3 5 2 0x x    
៧. 3 23 3 0x x x       ៨. 3 26 3 10 7 0x x x     
៩. 3 25 17 8 12 0x x x      ១០. 3 22 5 6 0x x x      

ចណ ល្ើយសស្រាប់ឫសងាយ 

  ១.  1x       ២.  1x    

 ៣.  1

3
x      ៤.  2x   

 ៥.  1

3
x  

   
 ៦.  2x   

 ៧.  3x      ៨. 1x    
  ៩.  2x                ១០.  1x   
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III. វធីសីាស្តសរ ក្ ោះរសាយសមកីារដកឺ្រេទ៣ីដដលពបិាេរេឫស ងាយ  
     ឬ រេឫសងាយមិនបាន 

 
 ក្យើងមានសមីការ 3 2 0 ( 0) (*)ax bx cx d a      

 តាង 
3

b
x y

a
  យេក្ៅជំនសួេនុងសមីការ (*) ក្យើងបាន (*)  

  មានរាង 3 0 (**)y py q    

           Let   
3 2

3 2

p q   
     

   
 

- ក្ ើ 0p q  ក្ ោះ (**)មានឫស 1 2 3 0y y y    

   (*) មានឫស 1 2 3
3

b
x x x

a
     

- ក្ ើ 0  ក្ ោះ (**)មានឫសជាចំននួពតិដតមួយគត់ គ ឺ 

   
 

    ក្ ើយឫសពរីក្ទៀតជាចំននួេុំ ល្ចិឆ្លល ស់ ។ 
   (*)  មានឫសជាចំននួពតិដតមួយគត់គ ឺ 

        3 3

2 2 3

q q b
x

a
          

- ក្ ើ 0  ក្ ោះ (**)មានឫសពរីក្សមើគ្នន (ឫសឌុ 1 2 3y y y  )   

         គឺ
1 2

1 2

0
3

0
3

p
y y a

p
y y a


   





    


ebI

ebI

 

3 3

2 2

q q
y        
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ក្ ោះ (*)មានឫសពរីក្សមើគ្នន  គ ឺ
1 2

1 2

0
3 3

0
3 3

p b
x x a

a

p b
x x a

a


    





     


ebI

ebI

 

 -ក្ ើ 0  ក្ ោះ (**)មានឫស ីក្្េគ្នន  ៖ 

  តាង cosy m  ដដល
2

3

3
cos3

p
m

q

pm



 



 
  

  

1 3 2
arccos 0,1,2

3 3

q k
k

pm




 
    

 
Edl  

 ក្យើងបាន  
1 1

2 2

3 3

cos ( 0)

cos ( 1)

cos ( 2)

y m k

y m k

y m k







 


 
  

 

 

1 1

2 2

3 3

3

(*)
3

3

b
x y

a

b
x y

a

b
x y

a


 




  



 


manbs£  

 
លំហាត់គំរូទ១ី:  ក្ ោះរាយសមីការ 3 24 16 0x x    

ដំណ ោះស្រាយ 

 ក្យើងមានសមីការ 3 24 16 0x x    
   24 , 16p q    
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3 2

24 16
576 0 576 24

3 2

   
           

   
 

 ក្ ោះ សមីការមានឫសជាចំននួពតិដតមួយគត់ គ ឺ

 3 3

2 2

q q
x          

  

3 3

3 3

3 3

16 16
24 24

2 2

32 16

2 4 2 2

 
     

 

 

 

ដចូក្នោះ សមីការមានឫស 3 32 4 2 2x   
 ក្ ើយឫសពរីក្ទៀតជាចំននួេុំ្ លចិឆ្លល ស់គឺ  3 3 3 3

4 2 6 2 3 4 12x i       
 
លំហាត់គំរូទ២ី:  ក្ ោះរាយសមីការ 3 26 6 4 4 2 0x x x       

ដំណ ោះស្រាយ 

ក្យើងមានសមីការ 3 26 6 4 4 2 0x x x      (*)  

តាង 2
3

b
x y y

a
     

ក្ ោះ (*) ក្យើងបាន 3 2( 2) 6( 2) 6( 2) 4 4 2 0y y y         
     3 6 4 2 0 (**)y y     

  
23 2 3

6 4 2
8 8 0

3 2 3 2

p q       
              

       
 

ក្ ោះសមីការ (**)មានឫសពរីក្សមើគ្នន  គឺ 1 2

6
2

3 3

p
y y


       

ក្យើងបាន    
2

3(**) : 6 4 2 2y y y y     
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 
2

4 2
2 2

2
    

ក្ ោះសមីការ (**) ក្ៅជា    
2

2 2 2 0y y  

 

   

1 2

3

2

2 2

y y

y

  
 

 

 

   1 2 1 22 2 2y y x x       
   3 32 2 2 2 2y x       
ដចូក្នោះ សមីការមានឫស  1 2 32 2 , 2 2 2x x x       
លំហាត់គំរូទ៣ី:  ក្ ោះរាយសមីការ 3 3 3 0x x    

ដំណ ោះស្រាយ 

 ក្យើងមានសមីការ  3 3 3 0x x    

 
22

3 3 1
0

3 2 4

  
       

   
 

 ក្ ោះសមីការមានឫស  ីក្្េងគ្នន  

 តាង cosx m  ដដល 3
2 2 2

3 3

p
m


      

 3 3 3 3
cos3

3 2 2

q

pm
   


               

    

5
cos3 cos

6

5
3 2

6

5 2

18 3

k

k





 

 


 

  

  
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1 1

2

2

3

3

5 5
0 2cos

18 18

5 2 17
1

18 3 18

17
2cos 2cos 2cos

18 18 18

5 4 29
2

18 3 18

29 7 7
2cos 2cos 2 2cos

18 18 18

k x

k

x

k

x

 


  


  


  


  


 
      

 

    

   
        

   

    

   
       

   

 

 ដចូក្នោះ សមីការមានឫសៈ 
 

     
1 2 3

5 7
2cos , 2cos , 2cos

18 18 18
x x x

       
             

 

លំហាត់អនវុតតន ៍
ក្ ោះរាយសមីការដកឺ្រេទ៣ីខាងក្រកាមៈ 

  េ. y3
 − 18y + 35 = 0  ខ. x3

 + 6x
2
 + 3x + 18 = 0 

 គ. y3
 − 2y + 4 = 0  ឃ. 28x

3
 + 9x

2
 − 1 = 0 

 ង. y3
 − 15y + 4 = 0               ច. y3

 − 2y − 1 = 0 

 ឆ.  y3
 − 7y + 7 = 0              ជ. x3

 + 3x
2
 − 2x − 5 = 0 

 ឈ.  x3
 + x

2
 − 2x − 1 = 0 ញ.  x3

 + 4x
2
 − 7 = 0 

  ដ. x3
+3x

2
+4x+5=0  ឋ. x3

+4x
2
+2x+5=0 

  ឌ.  x3
- 6x+ 4 2 =0 ឍ.72x

3 

-108x
2

-18x+ 27+8 6 =0 
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គន្លឹះដ ឹះស្រាយ 

            សមកីារដកឺ្រេទ៤ី 

I. នយិមន័យ 

  សមីការដកឺ្រេទី៤ មានមួយអញ្ញា ត ជាសមីការដដលមានរាងទូក្ៅ  
    4 3 2 0 ( 0)ax bx cx dx e a       ដដល , , ,a b c d នងិd  
  ជាក្មគុណ ក្ ើយ xជាអញ្ញា ត។ 
 
II. វធិសីាស្តសរ ក្ ោះរសាយសមកីារដកឺ្រេទ៤ី 
១. ក្ ោះរសាយសមកីារមានរាង់ៈ 4 3 2 0Ax Bx Cx Bx A       
     (សមកីារឆ្ល ោះ) 
រក្បៀបក្ ោះរសាយ់ៈ 
 
 ដចេអងគទំាងពនីនសមីការនងឹ 2 0x  ( 0x  មិនដមនជាឫស)  

 ក្យើងបាន 2

2
0

B A
Ax Bx C

x x
      

                     2

2

1 1
0A x B x C

xx

   
       

   
 

 តាង 2 2

2

1 1
2t x x t

x x
      

 ក្ ោះសមីការក្ៅជា  2 2 0A t Bt C    
   

2 2 0At Bt C     
 ជាសមីការដដលអាចក្ ោះរាយបាន។ 
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Remark: ក្ ើសមីការមានរាង  4 3 2 2 0Ax Bx Cx nBx n A      
          ដចេអងគទំាងពនីនសមីការនងឹ 2 0x  ( 0x  មិនដមនជាឫស )  

  រចួតាង n
t x

x
   

 
លំហាត់ៈ ក្ ោះរាយសមីការខាងក្រកាមៈ 
 េ. 4 3 23 4 14 4 3 0x x x x       
 ខ. 4 3 25 16 42 16 5 0x x x      
           គ. 4 3 26 5 38 5 6 0x x x x       
   ឃ. 4 3 263 1024 4226 1024 63 0x x x x      
 ង. 4 3 24 17 8 17 4 0x x x x       
  ច. 4 3 26 35 62 35 6 0x x x x      
 

២. ក្ ោះរសាយសមកីារមានរាង 4 2ax +bx +c = 0  (សមកីារប ីកាក្រ) 

 រក្បៀបក្ ោះរសាយ់ៈ 
 

    តាង 2t x x t     ក្ ោះសមីការក្ៅជា 2 0at bt c    
  

លំហាត់ៈ ក្ ោះរាយសមីការខាងក្រកាមៈ 
េ. 4 24 109 225 0x x     ខ. 4 23 22 45 0x x    

 គ. 4 217 52 0x x     ឃ. 4 22 1 0x x    
 ឃ. 4 22 5 2 0x x       ង. 4 22 3 0x x     
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៣. ក្ ោះរសាយសមកីារមានរាង 4 4(x +a) +(x +b) = c  
រក្បៀបក្ ោះរសាយ់ៈ  
    

 តាង
2

a b
t x


  ឬ

2

a b
x t


   ជំនួសកនុងសម៉្ីការខាងប ើ ប ើងបានៈ 

      
4 4

2 2

a b a b
t a t b c

    
             

     

4 4

2 2

a b a b
t t c

    
          

 

 ពន្លា តសម៉្ីការខាងប ើបោ ប្រើរបូម៉្នត 4 4 3 2 2 3 4
(a ± b) = a ± 4a b + 6a b ± 4ab + b  

 បន្លោះសម៉្ីការមានរាង 4 2 0at bt c   ជារាងដែ អាចបោោះ្ា បាន។ 

លំហាត់ៈ ក្ ោះរាយសមីការខាងក្រកាមៈ 
 េ. 4 4( 4) ( 6) 64x x     ខ. 4 4( 4.5) ( 5.5) 1x x     
 គ. 4 4( 1) 97x x        ឃ. 4 4 4( 3) ( 2) (2 5)x x x      
 

៤. ក្ ោះរសាយសមកីារមានរាង(x+a)(x+b)(x+c)(x+d) = k  
  (k 0) ក្ ើយដដលបកំ្ពញលេខខណ្ខ  a +d = b +c = p  
  រក្បៀបក្ ោះរសាយ 

   

ត្ុំ ( )( )( )( )x a x d x b x c k     រចួគុណព ល ត 
  ក្យើងបាន 2 2[ ( ) ][ ( ) ]x a d x ad x b c x bc k        
         តាង 2t x px    ដដល p a d b c       
  ក្ ោះសមីការក្ៅជា ( )( )t ad t bc k    
 ជាសមីការដដលអាចក្ ោះរាយបាន។ 
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លំហាត់ៈ  ក្ ោះរាយសមីការខាងក្រកាមៈ 
  េ. ( 1)( 2)( 3)( 4) 3x x x x        
 ខ. ( 4)( 5)( 7)( 8) 4x x x x      
 គ. ( 1)( 3)( 5)( 7) 105x x x x        
  ឃ. ( 1)( 3)( 4)( 7) 297x x x x      
 

៥. សមកីារទូក្ៅ 4 3 2ax +bx +cx +dx+e = 0  
រេឫសងាយននសមីការ គជឺាតួដចេ ច់នន e  ដដលក្ ទ្ៀងផ្ទទ ត់នងឹសមីការក្នោះ 
លំហាត់់ៈ ក្ ោះរាយសមីការខាងក្រកាម 
 េ. 4 3 23 7 33 33 10 0x x x x        
 ខ. 4 3 24 13 13 4 12 0x x x x      
 គ. 4 3 29 18 9 0x x x x        
 ឃ. 4 3 22 5 51 80 28 0x x x x      
 

៦. ក្ ោះរសាយសមកីារដកឺ្រេទ៤ីតាមវធិសីាស្តសរ  Ferrari 

 សមីការ 4 3 2 0 (*)ax bx cx dx e      

 តាង 
4

b
x y

a
   រចួយេក្ៅជំនសួេនុង (*)  

ក្យើងបាន  

 
4 3 2

0
4 4 4 4

b b b b
a y b y c y d y e

a a a a
        

       
              

 
2 2 4 2

4 2

2 3 2

3 3
0

8 2 48 256 16

b b bc b b c bd
ay c y d y e

a a aa a a

 
         
     
          

 

ដចេអងគទំាងពរីននសមីការនងឹ a    
ក្ ោះសមីការមានរាង 4 2 0y Ay By C     
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ក្ ោះរាយសមីការ 4 2 0y Ay By C     

   

4 2

22 2 2

2 2 2 2

( )

( ) 2

y C Ay By

y C Ay By

y C C y Ay By

   

   

    

 

   

2 2 2( ) (2 )y C C A y By   

 

2 2 2 2 2 2 2

( ) 2( ) (2 ) 2( )y C y C z z C A y By y C z z           

 

2 2 2 2( ) (2 2 ) (2 ) (**)y C z C A z y By Cz z         
រេតនមល z ក្ដើមបីឱ្យ 2 2

(2 2 ) (2 )C A z y By Cz z     ជាកាក្រក្ទវធា 
គ ឺសមីការ 2 2(2 2 ) (2 ) 0C A z y By Cz z      មានឫសឌុ  

  
2 2

2 2

(2 2 ) (2 ) 0

( ) 4(2 2 )(2 )

C A z y By Cz z

B C A z Cz z

     

      
 

 សមីការមានឫសឌុ កាលណា 0 

2 2( ) 4(2 2 )(2 ) 0B C A z Cz z        
 ក្ ោះរាយរេតនមល z  រចួជំនួសេនុង (**)  
ក្យើងបាន (**)មានរាង 2 2 2( ) ( )y k my n   ដដល , ,k m nជាចំននួពតិ
េំណត់បានក្ យការជំនសួតនមល z   

ក្ ោះ 
2

2

2
( )

( )

y k my n
y k my n

y k my n

   
     

   

 

ក្ ោះរាយសមីការទំាងពរីរេតនមល y  រចួយេក្ៅជំនសួក្ដើមបីរេ x ។ 
លំហាត់គំរូ :  ក្ ោះរាយសមីការ 

4 3 28 12 (2 30 16) (4 30 28) 0 (1)x x x x        
ដំណ ោះស្រាយ 

 តាង 2 (2)x y   ជំនសួេនុង (1)  
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 ក្យើងបាន សមីការក្ៅជា 4 212 2 30 4 0y y y         
4 2

2 2 2 2

4 12 2 30

( ) 2 12 2 30

y y y

y y y

  

    
     

2 2 2 2( 2) 4 12 2 30y y y y     
2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2

( 2) 2( 2) 12 2 30 4 2( 2)

( 2 ) (16 2 ) 2 30 ( 4 ) (3)

y y z z y y y y z z

y z z y y z z

           

      

រេ z  ដដល 2 2(16 2 ) 2 30 ( 4 ) 0z y y z z     មានឫសឌុ  
   2 2( 30) (16 2 )( 4 )z z z       

       
2 3 2

3 2

30 16 64 2 8

2 24 64 30

z z z z

z z z

    

    
 

  
3 20 2 24 64 30 0z z z        

   3 212 32 15 0z z z      
 ក្ យ 15  មានតួដចេ ច់ { 15 , 5 , 3 ,1, 3 , 5 ,15}    
 ក្ ើយ ក្ ើ 5z     
 ក្ ោះ  3 2( 5) 12( 5) 32( 5) 15 0       ពតិ 
 ក្ ោះ 1 5z    ជាឫសមួយននសមីការ 3 212 32 15 0z z z     
 តាម (3)  ក្យើងបាន 

 2 2 2( 2 5) (16 10) 2 30 (25 20)y y y        

 

2 2 2

2 2 2

2

( 3) 6 2 30 5

( 3) ( 6 5)

3 ( 6 5)

y y y

y y

y y

   

  

   

 

 
2

2

3 6 5

6 ( 5 3) 0

y y

y y

   

    
 

  2( 6) 4( 5 3)      
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     6 4 5 12

18 4 5 0

  

  

 

 

1,2

6 18 4 5

2
y

 
   

 

2

2

3,4

3 ( 6 5)

6 ( 5 3) 0

6 4( 5 3) 18 4 5

6 18 4 5

2

y y

y y

y

    

     

      

  
 

 

 យេតនមល y  ជំនសួេនុងសមីការ (2) : 2x y   
ក្យើងបាន  

1,2 3,4

6 18 4 5 6 18 4 5
2 , 2

2 2
x x

    
      

ដចូក្នោះ សមីការមានឫស  

   1,2 3,4

6 18 4 5 6 18 4 5
2 , 2

2 2
x x

    
     

  

លំហាត់: ក្ ោះរាយសមីការ 2
5

5 3 22 2 ( 64)x x   

ដំណ ោះស្រាយ 

 ក្យើងមាន 2
5

5 3 22 2 ( 64)x x   

  

2 5 5

2

2

2 2

5 5

5 5 (1)

x x

x x

x x

  

  

  
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លេខខណឌ   សមីការមានឫសកាលណា 25 0 5 , 5x x      
 

 

 ក្លើ (1)  ជាកាក្រក្យើងបាន    
2 2

25 5x x    

      
2

25 5x x    

      
2

2 2 2 2 2

2 2 2 2

5 2 5 5 2 5

(5 ) 2 ( 10 5) (2)

x x z z x x z z

x z zx x z z

          

       

 

រេតនមល  z  ក្ដើមបីឱ្យ 2 22 ( 10 5)zx x z z      ជាកាក្រននក្ទវធា 
គរឺេតនមល z  ក្ដើមបីឱ្យ សមីការ 2 22 ( 10 5) 0zx x z z      មានឫសឌ ុ 

2 2

2 3 2

2 ( 10 5) 0

1 8 ( 10 5) 8 80 40 1

zx x z z

z z z z z z

     

        
 

សមីការ 2 22 ( 10 5) 0zx x z z      មានឫសឌុ  កាលណា 0    
3 28 80 40 1 0z z z      

តាង 
2

t
z   ក្យើងបាន 

3 2

8 80 40 1 0
2 2 2

t t t     
        

       

   
3 220 20 1 0t t t      

ក្ យ 1 20 20 1 0a b c d         
ក្ ោះ 1 1t    ជាឫសមួយននសមីការ 3 220 20 1 0t t t     

ក្យើងបាន 1

2 2

t
z    ជាឫសមួយននសមីការ 3 28 80 40 1 0z z z     

តាម (2)  ក្យើងបាន  

        2 2 21 1 1 1
(5 ) 2 10 5

2 2 4 2
x x x

    
             

    
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2 2

2 2

2

9 1 1

2 4 2

9 1
( )

2 2

x x x x

x x

   
        

   

   

 

 
2

2

9 1

2 2

9 1

2 2

x x

x x


  


    


 

 
2

2

4 0

5 0

x x

x x

   


  

 

 

1 1,2

2 3,4

1 17
1 16 17

2

1 21
1 20 21

2

x

x

  
     

 
     


 

 ក្ យ 5 , 5x   
 

ក្ ោះ 1 17
5 , 5

2

 
  
 

 នងិ 

1 21
5 , 5

2


  
 

 មិនយេ 

ដចូក្នោះ  សមីការមានឫស 1 17 1 21
,

2 2
x

  
  

 
លំហាត់ :  ក្ ោះរាយសមីការ 4 22 6 10 1 0x x x     
េនុងសំណំុចំននួេុំ ល្ចិ 

ចក្មល ើយ 6 2( 5 2 15) 6 2(5 2 15)
,

2 2

i
x

     
  
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